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Geometria 


Triángulo C) 270º 
D) 360º 


| NIVEL BÁSICO ҚУ 


4. Dado el gráfico, calcule a sim+n=210º. 
1. Del gráfico, calcule x. 


B 
A 


A) 150° B) 140° C) 130° 
D) 120° E) 110° A) 10° B) 15° C) 20° 
D) 25° E) 30° 
2. Del gráfico, calcule x. 
5. Según el gráfico, calcule el valor de x. 


(07 
Зх 
a 
X 2x 
A) 36º 
B) 40º 
C) 45º 
D) 54º 
E) 50º A) 20º 
B) 15º 
3. Del gráfico, calcule x+y+z. C) 35º 
D) 17,59 
Е) 189 


6. Еп ип triángulo isósceles ABC de base АВ, se 
traza la bisectriz exterior BD, tal que AB=BD. 
Calcule m < ВАС. 


A) 18° 

y B) 20° 

C) 24° 

A) 90° D) 30° 
B) 180° E) 36° 


Geometria 


( ) C) 30º 
NIVEL INTERMEDIO | 


D) 40º 
E) 50º 


7. Halle a+B+0+4b+9+0. 

11. En el gráfico mostrado, los triángulos ABC y 
BCD son isósceles de bases AB y BC, respecti- 
vamente. Halle x. 


B 
AT С 
PS 
A 
A) 80° B) 100° C) 160° 
D) 180° E) 200° 
8. Dado el gráfico, calcule x. 
A) 10º B) 15º C) 20º 
D) 25º E) 30º 


12. En los lados AC y BC de un triángulo ABC se 
ubican los puntos M y М, tal que NC=AM=AB. 
Calcule la m<«NMC, si m<«ABC=80º y 
m<BCA=40º. 


A) 90º 
B) 100º 
C) 110º 
A) 50º B) 55º C) 60º D) 120º 
D) 65º E) 70º E) 130º 


9. Enuntriángulo ABC se traza la ceviana interior 13. En la región interior de un triángulo ABC se 


BD, tal que BC-DC y mxABC-m<«BAC=72º. ubica el punto P, de modo que m<ABP=635, 

Calcule la ms ABD. m<BAP=18º y m<«APC=120º. Si AB=PC, 
calcule mx PCB. 

A) 18º B) 24º C) 36º 

D) 45º E) 722 A) go B) 18º C) 30º 


o D) 36º E) 40º 
10. En un triángulo ABC, la m<sABC=100º, en АС 


se ubica el punto P y en PC el punto Q, tal gue 14. En un triángulo sus lados miden 24, a+5 y 


AP=PB y BQ=QC. Calcule la mxPBQ. a+13. Calcule el mínimo valor par de a. 
A) 10º A) 1 B) 2 суз 
В) 209 D) 3 E) 4 


15. 


16. 


Geometria 


En un triángulo ABC, en su interior se 
ubica el punto P, tal que AB=AP=PC. Si 


m<4BC-3m << PCB+2m<« PAC, calcule la 


m<ACB. 
A) 30º B) 45º C) 60º 
D) 75º E) 15º 


En un triángulo ABC, m<BAC > m<ACB, 
AB=5. Calcula la suma del máximo y mínimo 
valor entero de AC si BC toma su mínimo valor 


entero. 
A) 8 B) 9 C) 10 
D) 11 E) 12 
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17. 


En un triángulo ABC se traza la ceviana interior 


BD, tal que AC=2BD. 
m<BAD т«ВСА | 


m< ABD 
3 2 
Calcule la m <ABD. 
A) 15º B) 18º C) 20º 
D) 24º E) 30º 


18. 


19. 


20. 


En la región interior de un triángulo ABC se 


ubica el punto P, tal que 


m<PAC 


mxAPC = 90º + ,m<APB =120° y 


PB=AC. Calcule la m< PCB. 


A) 15º 
D) 20º 


B) 30º C) 45º 


E) 60º 


En un triángulo ABC, mxABC=980, exterior- 
mente y relativo al lado AC se ubica el punto D, 
tal que AB=AD, mxBAC=60%-a, mxCAD=a. 
Calcule el valor de a si mx ADC—1649. 


A) 4º 
B) 6º 
С) 8º 
D) 10º 
E) 12º 


Dado un triángulo ABC en el cual AB=3, AC=7 
y la suma de las medidas de los ángulo BAC 
y ACB es menor de 90º. Calcule los posibles 
valores enteros que puede tomar BC. 


A)203 
D) 607 


B)304 C) 5 


E) 506 


Congruencia de triángulos 


| NIVEL BÁSICO | 


1. 


En el gráfico mostrado, AB=CD y AD=AC+BC. 
Calcule x. 


B 
C 
X а. 
А D 
A) 30º B) 37º C) 45º 
D) 53º E) 60º 


Se tiene un triángulo isósceles ABC de base 
AC, y en la región exterior relativa a esta base 
se ubica D, tal que BD y AC se intersecan en E, 
además, AE=BD=AB y CD=BE. Halle mx BAC. 


A) 18º 
B) 20º 
C) 24º 
D) 30º 
E) 36º 


En el gráfico, ABD es un triángulo isósceles de 
base AD. Si AD=DC, calcule 9. 


B 
20% 
Š 
A D C 
o 
A) 309 B) 60º с) > 
D) к. Е) 459 


Geometria 


En un triángulo rectángulo ABC, recto en B, se 
traza la altura BH y la bisectriz interior AD que 
se intersecan en E, tal que BE=5 y DE=6. Halle 
m<ACB. 


A) 7° B) 8º 
D) 15º 


C) 14º 
E) 16º 


En el gráfico, BC=2(AD) y BM=MC. Calcule x. 


B 
4 
M 
N Өх 
р С 
А) 53° В) 37° С) 45° 
р) 23º ns“ 
2 2 


6. Enelgráfico, BC=CD=2 y AD = 24/3. Calcule x. 


C 
(> 
1209 
50072 
BOX 
A 
A) 90º B) 100º C) 110º 
D) 120º E) 130º 
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En un triángulo ABC se trazan las cevianas 
interiores AD y CE, E está еп AD, de modo que 
АВ-ЕС, CD=AE y mxBAD=m<ECD. Calcule 
т< ВРЕ. 


А) 30° 
р) 80° 


В) 40° С) 50° 


Е) 60° 


Geometria 


8. En el gráfico mostrado, AC=AD. Halle e 12. En el gráfico mostrado, AD=4(AB) y AD > CD. 
CD Halle x. 
B B C 
C 
2 
A) 41º B) 45º C) 51º 
D) 53º E) 61º 


13. Se tiene un triángulo rectángulo ABC, recto 
en B, donde se traza la ceviana interior AD, tal 
que CD=2(4B) y la m<BAD-m< DCA. Halle 


m<DAC. 
A) 15° B) 30° C) 37° 
D) 45° E) 60° 


14. En el gráfico mostrado, N es punto medio de 
AC y CM=2(BM). Calcule x en función de o. 


A) a+b B) a+2b C) 2a+b 
D) 2(a+b) E) b+3a 


10. Enuntriángulo ABC se traza la mediatriz de BC, 
la cual interseca el lado AC en D, y la mediatriz 
de AD contiene al vértice B. Si m<ACB=20º, 
halle mxA4BC. 


A) 90º B) 120º C) 120º A) a B) 2а с) Зо 
D) 140º E) 150º 3 2 
D) 2а E) 3a 
11. En un triángulo ABC obtuso en B, la mediatriz 
de BCintersecaaACenM, tal gue AM—2(MN),N 15. En un triángulo ABC, recto еп В, se trazan las 


es punto medio de BC y m<ABC=2(m « ACB). cevianas interiores AM y AN (N está en MC), tal 

Calcule m<ACB. que trisecan al ángulo del vértice A; además, 
MN=3 y NC=5. Halle m < BAM. 

A) 30º 

B) 40º A) 150 B) 309 С) 37º 

C) 45º 

D) 502 o 53º 

E) 36º D) = p) > 


16. 


Indique el valor de verdad (V) o falsedad (F) 

de las siguientes proposiciones. 

I. Si dos triángulos rectángulos isósceles pre- 
sentan un lado de común, entonces dichos 
triángulos son congruentes. 

П. Si dos triángulos rectángulos presentan 
hipotenusas congruentes y sus alturas re- 
lativas también son congruentes, entonces 
dichos triángulos son congruentes. 

Ш. Dos triángulos rectángulos isoperimétricos 
siempre son congruentes. 


A) VVV 
D) FVF 


B) FFF C) FVV 


E) VFF 
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17. 


18. 


En el triángulo ABC se traza la ceviana in- 
terior BM, de modo que АМ-ВМ-ВС. Si la 
m=ACB=2(m=xBAC)=40", calcule la m< MBA. 


A) 159 
D) 45º 


B) 30º С) 37º 


E) 60º 


En un triángulo rectángulo ABC, recto en B, se 
traza una ceviana interior AD, tal que CD es 
cuatro veces la distancia de B hacia AD, yla 
m<DAC=2(m <BAD). Calcule m x DAB. 


19. 


20. 


Geometria 


A) 10º 
B) 15º 
C) 20º 
D) 25º 
E) 18º 


En un triángulo ABC, AB=BC. Se traza la 


ceviana interior CE, tal que mxABC=40% y 


m<BCE=20º. Calcule A 
BE 


A) 1 B) 2 O) 2 
D) 3 E) 8 


Según el gráfico, BP=b, donde Б es un número 
par, además, a < 30º. Calcule el máximo va- 
lor entero par de QH. 


B) b-1 


Geometria 


Р Cuadriláteros 
| NIVEL BÁSICO 


1. Sea ABCD un trapezoide, tal que mx ADC =45º, 
m<BCD=98º, AB=BC=5 y AD LAB. Calcule 
AD. 


A) 10 B) 11 c 12 
D) 13 E) 15 


2. Enuntrapezoide simétrico ABCD, AC 
m<BCD 237? y mxBAD=53". Halle BD: 


A) 2 B) 3 a? 
4 
5 4 
D) > E) Ž 
) Б ) 
3. EnuntriánguloABC,m<«ABC=120º,BC=2(AB)=4. 


Halle la distancia del punto medio de АС hacia 
la bisectriz del ABC. 


А) 3 В) 24/3 С) 2% 
р) 343 Е) NEJ 
2 2 


4. Si ABCD es un rectángulo de centro O, ade- 
más, el perímetro de la región rombal som- 
breada es 20 y MO —3, halle Ө. 


B M C 
б 
9 

А р 
А) 79 
В) 89 
С) 149 
D) 15º 
Е) 169 


5. 


Si ABCD es un paralelogramo, AP=2 y PC=6, 
calcule QD. 
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A) 5 
B) 6 
C) 4 
D) 3 
E) 2 


En un paralelogramo ABCD, se traza la 
bisectriz del <BAD que interseca a BC en E. 
Si CD=K, calcule la distancia entre los puntos 
medios de AC y DE. 


A) 2K B) K С) 


K 
D) 5 E) EZ 


| NIVEL INTERMEDIO 


En un trapezoide ABCD (AB=BC=CD), 
m<BAC=20º у m<<ACD=80º. Calcule la m< CAD. 


A) 25º 
B) 20º 
C) 30º 
D) 35º 
E) 40º 


8. 


10. 


11. 


Se muestra un trapecio isósceles ABCD de 
bases AD y BC, tal que AF=2. Halle BD. 


B E 
l 
Ň 
А Е D 
A) 3 B) 3/2 С) 243 
D) v6 E) 343 


Se tiene un trapecio isósceles ABCD (AD//BC), 
m<BAD=45º, en AD se ubican M y М, tal que 
BCNM es un cuadrado. Calcule la medida del 
menor ángulo determinado por las diagonales 
de dicho trapecio. 


A) 30º 
D) 53º 


B) 37º C) 45º 


E) 60º 


Se tiene un trapecio ABCD (BC//AD) cuya 
base media es MN. Calcule el ángulo formado 


š „BD АС MN 

por las diagonales, si — = — = —. 
8 6 5 

A) 90º B) 45º C) 60º 

D) 37º E) 143º 


Si ABCD es un cuadrado, además, AM=NL, 
calcule a. 


B C 


12. 


13. 


14. 


15. 


16. 


Geometria 


A) 30º 
D) 60º 


B) 37º C) 53º 


E) 75º 


Enunromboide ABCD, BD=2(AB)y AC = BD (43 ) ; 
Calcule m <ACD. 


A) 120º 
D) 30º 


B) 135º C) 150º 


E) 15º 


En un rombo ABCD, se ubica N en CD, tal que 
BN y AC se intersecan en M, además, MN=ND. 
Si гп<ВАС-159, calcule m «BNC. 


A) 30º 
D) 90º 


B) 45º C) 60º 


E) 100º 


En un cuadrado ABCD en la prolongación 
de AC se ubica E, tal que AC—6 u y BE=5u. 
iCuánto dista A de BE? 


A) 4u 
D) 4,8 u 


В) 4,2 u С) 45 u 


E) 5u 


En un cuadrado ABCD, de centro O, la media- 
triz de OC lo interseca en M e interseca a la 
prolongación de AD en L. Si Nes punto medio 
de AD, halle m<NML. 


A) 370 B) 45º C) 53º 
127º 143º 
D E 
) 2 ) 2 


Indique el valor de verdad (V) o falsedad (F) 

de las siguientes proposiciones. 

I. Siun cuadrilátero convexo presenta sus dia- 
gonales congruentes y perpendiculares, en- 
tonces dicho cuadrilátero es un cuadrado. 

П. El cuadrado presenta 8 ejes de simetría axial. 

Ш. Solo existen dos paralelogramos de diago- 
nales congruentes. 


A) VVV 
D) FFF 


B) FVV C) VFV 


E) FFV 


Geometria 
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17. 


18. 


En un cuadrilátero ABCD, la mxBAD=45* у 
m=xABC=mxADC=90". Si la diferencia de 
distancias de АуСа BD es 4, calcule BD. 


A) 4 B) 2 C) 1 

D) 2 E) 2,2 

En un romboide ABCD, se traza la altura BH, 
que intersecta a 4C en N, tal que CN=2(CD). Si 
m<xNAH=0, halle m<ABH. 

A) o B) 20 C) 30 

D) 90-20 E) 909-30 


19. 


20. 


Desde un punto P, exterior a un cuadrado 
ABCD y relativo a CD, se traza PH LAB (H en 
AB), PH NCD=(L), CPQL: paralelogramo, sien- 
do Q un punto en la prolongación de AD. Si 
m<CHQ=m<DBC, calcule msLQH. 
C) 309 


37º 539 
A) —— B) — 
) 2 ) 2 


D) 37° E) 45° 


Se tiene el cuadrado ABCD de centro O, en la 
prolongación de DA se ubica el punto P, donde 
m<PBA=m< OPD=x. Calcule el valor de x. 


A) 15º B) 37º С) 22230 
D) > E) 30° 


10 


P 


Circunferencia 
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1. 


En el gráfico mostrado, A, D y N son puntos de 
tangencia. Halle x. 


A) 90° 
B) 87° 
C) 82° 
D) 76° 
E) 74° 


En el gráfico mostrado, 4, B, C y D son puntos 
de tangencia, AP=24 y PD=3. Halle P. 


P 


A)21 
B) 24 
С) 25 
D) 30 
E) 35 


11 


3. 


Geometria 


En el gráfico, ABRE es un cuadrado, H y Tson 
puntos de tangencia. Calcule x. 


A) 18º 
B) 20º 
C) 23º 
D) 25º 
E) 27º 


R 


En el gráfico, M y T son puntos de tangencia, 
mAM = 2(mAT). Calcule x. 


A) 30º B) 37º C) S 
D) 2 E) 45º 


Según el gráfico, B, P y T son puntos de 
m<ASP 


tangencia. Calcule Я 
«PLT 


Geometria 


6. En el gráfico mostrado, A, B, C, D y T son 8. En el gráfico, el triángulo ABC es equilátero. 


puntos de tangencia. Halle = Calcule E 


A) 1 B) 2 O) 3 


D) /5 DŽ 


9. En el gráfico, ABCD es un cuadrado, además, 
T es punto de tangencia. Calcule x. 


B С 


“| 


| NIVEL INTERMEDIO 


7. En el gráfico mostrado 7 es mediatriz de AB. 


Calcule mAT. Considere que T es punto de A) 30° B) 37º С) 45º 
tangencia. 
D) 53° E) 60° 


10. A partir del gráfico mostrado, calcule mBD si 
СУЕ son puntos de tangencia. 


A) 106° Á 

B) 120º > E A 
C) 127º 

D) 135º A) 100º B) 60º С) 909 

Е) 1439 D) 85º E) 70º 


12 


11. Según el gráfico, las circunferencias son con- 
gruentes. Si P y O son puntos de tangencia y 
АВ-РО, calcule x. 


А) 14230 
D) 22230" 


B) 18230 С) 26930” 


Е) 309 


12. Еп el gráfico, las regiones sombreadas son 
congruentes. Si P y Q son puntos de tangen- 
cia, calcule x. 


A) 90º 
D) 94º 


B) 92º C) 96º 


E) 100º 


13. Del siguiente gráfico, A, B, C, D y T son pun- 
tos de tangencia, además, las circunferencias 
mostradas son congruentes. Calcule 6. 


A) 60º B) 82º C) 76º 
D) 75º E) 74º 
13 


Geometria 


14. Si M y N son puntos medios de los arcos DT y 
CT, halle x. Considere que A, B, C, D y T son 
puntos de tangencia. 


A) 30º 
B) 36º 
C) 45º 
D) 60º 
E) 90º 


15. En la prolongación del diámetro AB de una 
semicircunferencia se ubica el punto P desde 
el cual se traza la tangente PT a la semicir- 
cunferencia (T punto de tangencia). Desde T 
se traza TH perpendicular a AB (H en AB). Si 
PB=2BH, calcule la m «APT. 


A) 16º 
D) 37º 


B) 45º C) 30º 


E) 53º 


16. Según el gráfico, M, N y O son puntos de tan- 
gencia. Calcule mBG. 


A) 379 
D) 53? 


B) 60? 


Geometria 
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17. Enel gráfico, M, Ny P son puntos de tangencia. 


Calcule mADB. 


A) 135º 
D) 180º 


B) 153º C) 167º 


E) 215º 


18. En el gráfico, A, B, C, D y E son puntos de tan- 
gencia. Calcule x. 


A 
B 
C 
D 
A) 30º B) 36º C) 54º 
D) 45º E) 60º 


19. En el gráfico, Ру Т son puntos de tangencia. Si 


mTM = mMN, m7L —80“, calcule la medida del 
ángulo entre PT y ML. 


A) 10º 
B) 15º 
C) 20º 
D) 25º 
E) 30º 


20. Se muestra un cuadrado ABCD, cuyo centro 
pertenece al cuadrante mostrado. Si AN=DM, 
halle m£N. 


B C 


B) 53º 


C) 60º 
E) 75º 


14 


Figuras inscritas y circunscritas 


| NIVEL BÁSICO 
En el gráfico, se muestra una circunferencia 
inscrita en el cuadrado ABCD. Calcule x. 


B C 
A D 
A) 30º B) 37º C) 45º 
D) 53º E) 60º 


En el gráfico mostrado T es punto de tangen- 
cia. Halle mAB. 


70º 
NS B 


ZN 


A) 70º 
D) 100º 


B) 80º C) 90º 


E) 110º 


En un cuadrilátero inscriptible ABCD, si 
AB=BC=a, CD=b y AD=a+b, calcule la 
m < ВСР. 


А) 90° 
В) 60° 
С) 135º 
D) 120º 
E) 100 


Geometria 


En un trapecio isósceles circunscriptible 
ABCD (BC//AD), AB=K. Halle la longitud de su 
base media. 


A) B) K C) 2K 


N|” 


D) 28 Е) 4К 

2 
Еп un triángulo rectángulo ABC, recto en В, la 
mediatriz de AC es tangente a la circunferencia 


inscrita. Calcule т < ACB. Considere que 
BC > AB. 


A) 300 B) 370 с) 5 


Еп un trapecio rectángulo ABCD, recto en А 
y B, se inscribe una circunferencia, tal que 
AB=15 y CD=17. Calcule BC. (BC < AD). 


A) 6 
B) 8 
C) 10 
D) 12 
E) 13 
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Z, 


Indique de forma ordenada el valor de ver- 

dad (V) o falsedad (F) de las siguientes pro- 

posiciones. 

I. Si dos cuerdas son perpendiculares, enton- 
ces una de ellas biseca a la otra. 

II. Todos los diámetros de una circunferencia 
son congruentes. 

III. Todo trapecio inscrito en una circunferen- 
cia es rectángulo. 


A) VVV 
B) VFV 
C) VFF 
D) FVV 
E) FVF 


8. 


10. 


11. 


Geometria 


En el gráfico, BEC es equilátero y ABCD es 
un cuadrado de centro O, además, CM=ME. 
Halle x. 


A) 45º 
D) 75º 


B) 53º C) 60º 


E) 30º 


En el gráfico mostrado, T es punto de tangen- 
cia. Halle AD en función de r. 


A)r 


В) 2r 


D) r43 E) z 


En un triángulo ABC, la mediatriz de BC inter- 
seca a la bisectriz del ángulo CAB en T y la 
m<«ACB=20°. Calcule m х АТВ. 


A) 10° 
D) 30° 


B) 20° C) 40° 


E) 15° 


Un trapecio ABCD se inscribe en una circun- 


ferencia, tal que MAD +mBC =180°. Halle la 
razón entre las longitudes de la altura y la base 
media de dicho trapecio. 


12. 


13. 


14. 


15. 


1 
A) x B) 


D) 2 


C) 1 


“| 


Е) 2 


Еп un triángulo rectángulo ABC, recto еп В, 
BC-AB=K. Halle la distancia del centro de la 
circunferencia inscrita en el NABC hacia la 
mediatriz de AC. 


A) 4K B) 2K 


K 
р) = 
Ж 


Enuncuadrilátero ABCD, т< ВАр=т <BCD=90º, 
además, mxBDC=2(mxADB) у AB+CD=K. 
Halle AM+MD. Considere que M es el punto de 


intersección de AC y BD. 
A) K p £ OK 
3 2 
D) 2K E) sa 


En un cuadrilátero bicéntrico ABCD, halle la 
medida del ángulo entre los segmentos gue 
unen los puntos de tangencia de los lados 
opuestos. 


A) 90º 
D) 75º 


B) 60º C) 459 


E) 30º 


Calcule la m «АВС si mMN = 40º. 


A) 18º 
D) 14º 


B) 20º 


C) 22º 
E) 25º 
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Geometria 


16. Indique el valor de verdad (V) o falsedad (F) 
de las siguientes proposiciones. 
I. Elúnico trapecio inscriptible es el isósceles. 
II. Si un paralelogramo es inscriptible, enton- D) 37º 
ces siempre es un cuadrado. 


A) 30º 


E) 53º 


Ш. Si un paralelogramo es circunscriptible, 19. Si ABCD es un cuadrado y BM=MC. Calcule x. 


entonces siempre es un cuadrado. 


B M x C 
A) VVV B) VVF C) VFV 
D) VFF E) FFF 
| NIVEL AVANZADO 
17. En un triángulo rectángulo ABC, recto en B, 
m<ACB=37º, M es punto medio de AC, tal que 
BM interseca a la circunferencia inscrita en P A D 
y 0. Si el radio de dicha circunferencia mide 
5, halle PQ. A) 7º B) 82 C) 14º 
A) 6 В) 3.2 c) 243 p) 152 2 
2 2 
D) 446 E) “6 20. Enel gráfico mostrado, ABCD es un rectángulo. 
3 Calcule x. 
18. Si 2 es la recta de Simpson con respecto de 
P en el ABC, además, MP=3 y NP=5, halle х. 
B C 
x 
A D 
A) 90° B) 75° C) 60° 
D) 45° E) 106° 
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Geometria 


Puntos notables asociados al triángulo A) 100º B) 120º C) 127º 
=. D) 135º E) 143º 
NIVEL BÁSICO 
қ 4. Еп el gráfico, ¿qué punto notable es P del 
triángulo ABC? 


1. En el gráfico, G es el baricentro de la región 
RAB, AR=AC=2 y AB = 246. Calcule x. 


A) baricentro 
B) ortocentro 
C) incentro 

D) circuncentro 
E) cevacentro 


A) 30º B) 37º C) 45º 
D) 53º E) 60º 


2. En el gráfico mostrado, / es el incentro del 


ABC. Calcule m «BIC. 5. Si О es circuncentro del ABC y AM=OM, cal- 


B cule x. 
A 
B 
/ | 
А С O 
60º 
A) 105º B) 120º C) 125º 
D) 115º E) 130º 
A M C 
3. En el gráfico, H es el ortocentro del AADL. 
Halle x. 
A) 30° B) 35° C) 36° 


D) 72° E) 60° 


D) 40º E) 50° 
Ге) 

6. Enun triángulo acutángulo ABC, H es ortocen- 
troy O escircuncentro. Silam < AHC=m «AOC, 
calcule la m < ABC. 

xX 
20 Bs A) 30º B) 45º C) 36º 
A L 


| NIVEL INTERMEDIO | 


10. 


En el triángulo rectángulo ABC, recto en B, se 
traza la semicircunferencia de diámetro BC, 
gue contiene el baricentro de ABC. Calcule AC 
si el radio de la semicircunferencia es 1 cm. 


В) 342 С) 2/3 
E) 4 


A) 3 
D) v6 


En un cuadrado ABCD, en la prolongación de 
DA se ubica E, tal gue El interseca a AC en F 


(1 es incentro de ABE). Calcule ПАВЕ. 
m<CDF 
AJ 1 B) 1 92 
1 a 2 
D) 5 E) £ 
) x ) á 


En un triángulo ABC, se traza la altura BH, tal 
que mxACB=0. Halle mxMBN si My N son 
los incentros de los triángulos ABH y ABC, 
respectivamente. 


9 9 ө 
A B) 2 С) 900-2 
А7 ) 5 ) > 
D) 4592 E) 45950 


En el gráfico mostrado, čgué punto notable es 
B del ADAN si ABCM y BNPR son cuadrados? 


V 


A 


A) circuncentro 
B) incentro 

C) ortocentro 
D) excentro 

E) baricentro 
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11. 


12. 


13. 


Geometria 


En un triángulo ABC, de ortocentro H, si 
m << ABC-45% y AC=b, calcule la distancia en- 
tre los puntos medio de AB y HC. 


с) by2 


b 28 
D) 2 E > 


b 
A)b B) 3 


En el gráfico, H es el ortocentro del triángulo 
ABC. Calcule x. 


A) 209 
D) 80º 


B) 40º C) 60º 


E) 100º 


En un triángulo acutángulo ABC, O es un 
circuncentro, tal que la prolongación de 
BO interseca a AC en D, además, BO=AD y 
OD=CD. Calcule m <ABC. 


A) 30º 
D) 60º 


B) 36º C) 54º 


E) 72º 


. Enel gráfico, E es excentro del А АВС, además, 


DE=2(DH). Calcule т «АВС. 


B) 45º 


15. En el gráfico, H es ortocentro del AABC. 


Geometria 


Calcule mxABC si BH=AM. 


B 
H 
A 
[0] 

a) 148 Bye ge 

2 2 

o 
D) > E) 60° 


16. En un triángulo acutángulo ABC, la recta de 


Euler interseca a los lados BC y AB en los pun- 
tos Му N, respectivamente. Si BM=BN, calcu- 
le la mx ABC. 


18. 


A) 45º B) 53º C) 60º 
D) 72º E) 75º 
| NIVEL AVANZADO 
17. En un cuadrilátero ABCD, 
о 
т< ABC=m<DAC=90º, m<xACB= 5 
т ACD = 53° Halle do Considere б) у G> 
2 1G>. 


son los baricentros de las regiones ABC y ACD, 
respectivamente. 

A 1 B) 2 
D) 2/2 


С) 3 
E) 243 


En un triángulo acutángulo ABC, de circuncen- 
tro O, con centro en By radio OB se traza un 
arco que interseca a AB y BCenM yNrespec- 
tivamente; si m<MON=150º, calcule mxAOC. 


19. 


20. 


A) 100º 
D) 150º 


B) 120º C) 140º 


E) 160º 


En el siguiente gráfico, H y O son ortocentro 
y circuncentro del AABC, además, BH=ON. 
Halle x. 


B 
O 
x 
ІН 
N A C 
A) 45º B) 53º C) 60º 
D) 37º E) 30º 


En el gráfico mostrado, [ es el incentro del 
NADN. Calcule x. 


A 
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Geometria 


Proporcionalidad de segmentos 4. Enuntriángulo ABC se traza la bisectriz interior 
BD y la mediana BM. Si AB=3 y BC=5, calcule 


( 5) DM 
NIVEL BÁSI 2. 
_ NIVEL BÁSICO E 


1. En el gráfico, A y T son puntos de tangencia. А) 1/3 B) 1/5 C) 2/7 
D) 1/8 E) 2/5 

Calcule HE 

TM 


5. Si AB=6; BC=7 y AC=8, calcule 20. 


Е B 
A M 

A) 1⁄5 B) 1⁄4 C) 1⁄3 

D) 2/7 E) 1/6 
А = = A) 1/2 
2. Enel gráfico, AB=5 y BC=20. Calcule BP. B) 2/3 
C) 2/5 
D) 3/5 
E) 4/7 


6. Enel gráfico, IENBC=1G). Si АВ-26; AC=25 у 


BC=17, calcule 16. 
GE 


A 3 B) 4 C) 5 
D) 6 E) 8 


3. Enelgráfico, BC=a, CD=b y DE=c. Calcule = 


a+b 2a+b 2(a+b) A) 2/3 

A B C 
) c—a ) a+c ) c-a B) 1/3 
C) 1/2 
2a +b a+b D) 3/4 

D E 
) c-a ) 2c-a E) 4/7 


| NIVEL INTERMEDIO | 


7. 


10. 


11. 


En un triángulo ABC, la circunferencia inscrita 
es tangente a BC en M. Luego, se traza MN//AB. 
Si AB=9; BC=5 y AC=6, halle AN (N e AC). 


A) 5/2 
D) 25/3 


B) 5/3 C) 10/3 


E) 25/6 


En un triángulo ABC, se traza la mediana BM 
y las cevianas interiores AD y CE, concurren- 
tes con dicha mediana, tal que, AE=4; CD=6 y 
BE=2. Halle BM. 


A) 2 
D) 3 


B) 2/3 O 4/3 


E) 4 


En el gráfico, BM=MC=2 y AC=6. Calcule CD. 


y — Ñ 


A C D 
A) 6 B) 9 C) 12 
D) 14 E) 16 
AC 


En el gráfico, BC=4(AB), calcule DE 


B 
JL 
D A č 
<> 
É 
A) 3/4 B) 1 C) 3/2 
D) 4/3 E) 5/4 


En un triángulo ABC, cuyo circuncentro es O, 
su circunradio mide 6. La bisectriz interior BM 
interseca a OH en F (BH: altura). Si BH=8 y 
OF=2, calcule HF. 


12. 


13. 


14. 


15. 


Geometria 


A) 1/7 
D) 3/5 


B) 2/9 C) 2/5 


E) 8/3 


En el gráfico mostrado, A, B y C son puntos de 
tangencia. Si 2(AE)=5(AD) y BD= 14, halle BE. 


A) 17 
D) 27 


En un triángulo ABC, se ubican los puntos M y 
NenAB y BC, de modo que MN interseca a la 
prolongación de AC en Q; además, AM=3(MB) 


MN 
BN=3(NC). Calcule —. 
y (NC) alcule xo 


A)2 
D) 5/2 


B) 3⁄2 C) 3 


E) 4 


En un triángulo ABC, se ubican los puntos M 
yNen AB y BC, respectivamente, tal que MN 
interseca a la prolongación de AC en Q; luego, 
se traza MR//BC, además, AR=RQ. Si AM=10; 
MB=6 y MN=9, calcule NO. 


A) 3 
D) 6 


B) 4 C) 5 


E) 9 


Enun triángulo ABC, se traza la ceviana interior 
BD tal que AB=8; BC—12: AD=4 y CD=9. En los 
triángulos ABD y BCD se trazan las bisectrices 


interiores AM y CN, halle MN: 
A) 1⁄3 B) 2/3 C) 2/5 
D) 3/5 E) 2/7 


Geometria 


16. En la prolongación AD de un rombo ABCD, se 


ubica E, tal que, BE interseca a CD y AC enMyN, 
respectivamente; además, B, N, M y E forman 
una cuaterna armónica. Si (AC) +(CE)?=36, 
halle BC+DE. 


A) 18 
D) 6 


| NIVEL AVANZADO 


B) 12 C) 9 


E) 3/3 


17. Tiene un triángulo rectángulo, el segmento 


gue une al incentro y al baricentro de dicho 
triángulo es paralelo a uno de los catetos. Cal- 
cule una de las medidas angulares interiores. 


A) 30º 
B) 37º 
C) 459 
D) 379/2 
E) 539/2 


18. 


19. 


20. 


En un triángulo ABC, sobre AB y BC se ubican 
D y E, respectivamente tal que, DE interseca a 
АС en F. Si EF=8, CE=5 y (BD)(AF) =(AD)(BE), 
calcule т< ACB. 


A) 90º 
D) 60º 


B) 74º C) 76º 


E) 53º 


En un triángulo escaleno ABC, se trazan las 
cevianas concurrentes AD, BE y CF, tal que, 
mx BEF=m=x BED. Calcule m<BEC. 


A) 30º 
D) 75º 


B) 45º C) 60º 


E) 90º 


En un trapezoide ABCD, se traza una recta que 
contiene a los puntos medios de las diagonales, 
que interseca a AB y CD en M y N, respectiva- 
mente. Si AM=6; BM=8 y DN=12, calcule CN. 


A) 4 
D) 12 


B) 7 C) 9 


E) 16 


Semejanza de triángulos 


| NIVEL BÁSICO 


1. 


2. 


3. 


En el gráfico, A es punto de tangencia. Calcule 


sa 
BC 
Á B c 
A) 1 B) o C) 1/2 
D) 2/3 E) 1/3 


En el gráfico, 2(AR)=3(AE). Calcule = 


A) 2/3 
D) 4/5 


B) 3/4 C) 2/5 


E) 4/9 


Se muestra un cuadrado ABCD, en el que T es 


punto de tangencia. Calcule S, 


B C 


Geometría 


A) 4/3 
D) 8/5 


B) 5/4 C) 6/5 


E) 5/3 


Según el gráfico, ABCD y BEFG son paralelo- 
gramos. Si AB=8 y AD=12, calcule BE- EC. 


E C 


A) 12 
B) 2,1 
с) 42 F 
D) 2,4 
E) 48 
/ Ҳа 
А D 


En un triángulo ABC, se traza la ceviana interior 
BD, al que, mx ABD=m<ACB, AB=6 y CD=5. 


Calcule BE 
BD 


A) 2 B) 3/2 
D) 6/5 


C) 4/3 
E) 5/3 


Se tienen 2 circunferencias tangentes exterio- 
res, tangentes en M, cuyos radios miden a y b. 
Halle la distancia de M hacia una de las rectas 
tangentes comunes exteriores. 


A) Vab В) /2ab С) ab 
D) ab E) 2ab 
a+b a+b 


| NIVEL INTERMEDIO 


En el gráfico, АС-4(СО)-8. Calcule R. 


A 
A 
A) 342 B) 245 С) 243 
D) 10 E) 4 


Geometria 


8. Según el gráfico, АВ-12; AC=16; HP=4 y 12. En un triángulo ABC, se traza la ceviana inte- 
BM=MC. Calcule HQ. rior BD, tal que, mx ACB=2(mx ABD), AB=6 у 
AD=4. Halle el semiperímetro de la región ABC. 


B 
A) 6,5 
B) 7 
P M O 7,5 
D) 8 
E) 8,5 
ü Q e 13. En un triángulo ABC, recto en B, se traza la altu- 
ra BH; en los triángulos ABH y BHC se trazan las 
A) 2 B) 3 O 6 alturas AM y HN, respectivamente; en los trián- 
D) 5 E) 16/3 gulos AMH y HNC se trazan las alturas MF y NG, 
respectivamente; luego, en el triángulo ANG se 
9. En un triángulo ABC, AB=6; BC=7 y AC—8. Cal- traza la altura GI y en el triángulo НІС se traza la 
cule la distancia entre el incentro y el baricen- altura ЈЕ. Si MF=a y GN=b, calcule IE. 
tro de ABC. ab 
А) Vab В) 2Vab 0. 
2 128 р 220 y 
a+b 3 


10. Enel gráfico, (AB)(CE)—32, ES=8(CD). Halle ES. 14. Enel gráfico mostrado, el AABC es equilátero; 
además, AE=18 y AD=8. Halle AB. 


B 


Y 


A C E 


A) 4 B) 6 С) 8 
D) 12 E) 16 A) 12 B) 16 C) 10 
D) 13 E) 9 
11. En un triángulo, las longitudes de sus lados son 
números enteros consecutivos; además, la 15. Enun triángulo ABC, la mediatriz de AC interse- 


medida del mayor ángulo interior es el doble ca ala circunferencia circunscrita en P, y AP in- 
del menor ángulo interior. Halle el perímetro terseca a BC en D, tal que, AD=6 y AB=4(BD). 
de la región triangular inicial. Halle PD. 

A) 17 B) 18 C) 19 A) 1/2 B) 1 С) 2 

D) 15 E) 12 D) 3/2 E) 3 


16. En la figura, AB y AC son diámetros, además 
CT es tangente al arco AB, AB=BC=2r y ET=4. 


Calcule r. 
E 
D 
A B С 
A) V2 B) /3 C) 2 
D) /6 E) 243 


| NIVEL AVANZADO | 


17. En un triángulo ABC, se trazan las cevia- 
nas BD y AE, tal que Гу G son incentro y ba- 
ricentro de ABD y BDC, respectivamente. Si 
mx ABD=2(m<ACB), IG//AC: AB=6 y BD=8; 


calcule 2 
ule ——. 
EB 


A) 1 
D) 4 


B) 2 C) 3 


E) 5 
18. En un trapecio rectángulo ABCD, recto en Á y 
B, se traza una semicircunferencia de diámetro 
AB, la cual es tangente a CD en T. Si AD=3 y 
BC=2, calcule ET (E: punto de intersección de 
AC y BD). 


19. 


20. 


Geometria 


A) 2/3 
D) 45 


B) 3/2 C) 2 


E) 6/5 


En un triángulo isósceles, R es radio de la cir- 
cunferencia inscrita, y r, el radio de la circunfe- 
rencia tangente a la primera circunferencia, y 
tangente a los lados laterales. Halle la longitud 
de la altura relativa a la base. 


2 

Aj В) VRr с) R 
R-r R+r 

2 2 

D) 2R E) 2R 
R+r R-r 


En el gráfico, M, Ny T son puntos de tangencia. 


ai | ШЕ 
Si TO'=2 y O'L=1, calcule PO: 


A) 1/2 
B) 1/3 
C) 2/3 
D) 4/5 
E) 3/4 


Geometria 


Relaciones métricas I 4. Enel gráfico, calcule BC, si AH=2; AB//HG yG 
es baricentro de la región triangular ABC. 


NIVEL BÁSICO 
B 


1. En el gráfico, mAB=20 y (MB)(BN)—8. 


Calcule AB. 
A H C 
A) 3 в) 2,2 С) 243 
D) 3V2 E) 343 


5. Enelgráfico, DE=EB y (AB)(BC)=8. Calcule BC. 


D 
E 
A) 4 B) 4/2 с) 242 A MAN c 
D) 2 E) 8 
2. En el gráfico, P y T son puntos de tangencia. 
Si un punto del arco PT dista de las tangentes 
9 u y 8 u. Calcule el radio de la circunferencia. 
A 1 B) 2 C) 4 
0) 5 E) 4,5 
P 
6. Según el gráfico, T es punto de tangencia y 
ABCD es un cuadrado. Si MD=3 y MB=2, 
T calcule BP. 
145 ú 
A)5u B) — С) 29u 
) ) 24 ) 


3. En un triángulo ABC, AB=8; BC=6 y AC=7. 
Si la tangente trazada a la circunferencia cir- 
cunscrita, trazada por B, interseca a AC en T, 


calcule TB. 
A) 8,5 B) 9,8 C) 10 A) 2 B) 4 C) 5 
D) 10,5 E) 12 D) 6 E) 3 


Geometria 


| NIVEL INTERMEDIO ] 2 
| а Р 
7. Delgráfico, calcule (AT)(TB) siendo T punto de S 
tangencia. Ň 
A D 
A) 10 B) 15 C) 20 
D) 25 E) 40 


10. Según el gráfico mostrado, A, B, Cy D son pun- 
tos de tangencia. Si GE=3; FE=4 y EB=5, cal- 
cule la longitud del segmento AG. 


A 

B 

A) 60 B) 106 C) 96 D 
C 


D) 71 E) 84 


8. Según el gráfico, r=20, calcule AB. A З B) 4 C) 5 
D) 6 E) 9 


11. En el gráfico mostrado, se muestran dos semi- 


circunferencias. Si АМ= МВ, halle 55. 


А 
ғаз 
В С D 


A) 1 B) 2/3 C) 1/2 
D) 1/3 E) 1/4 
A) 2414 B) 3/14 C) 447 12. En la hipotenusa AC de un triángulo rectángulo 


ABC, se ubica el punto N. En AB se ubica el 
punto medio M. Si la ma MNC=m=xBCA; AN=3 
y NC=7, calcule la mx BMC. 


D) 5V7 E) 647 


9. Si O es el centro de la circunferencia, mos- 
trada, además, (AB)(AC)+(BD)(DE)=400, А) 37º B) 53º C) 60º 
halle AD. D) 45º E) 54º 


Geometria 


13. En el triángulo ABC, BM=MH=b y AH-HC =a. 
Calcule NQ si Q es punto medio de BC. 


B 
Q 
A H С 
aj Va? +2b? Job? -až — jJa2+4b2 
2 2 2 
2 2 
D) т-а E) Va? +b? 


14. La circunferencia exinscrita relativa al lado BC 
de un triángulo equilátero ABC, interseca a la 
prolongación del AC en D, tal que, BD= 7. 
Calcule la distancia del centro de dicha circun- 
ferencia hacia BD. 


AT в) 21 y 
3 7 3 

р) 47 g) 2/21 
3 3 


15. En el gráfico, OBCD es un cuadrado, además 
Q, T y F son puntos de tangencia. Calcule CO 
en función de los radios R yr. 


A) VR?-r?  B)2/Rr C) — 
D) id E) VR? +r’ 


16. Según el gráfico, AB=CD, AQ=QP y DP=12. 
Calcule BC. 


B P E 
Q 
A D 
A) 15 B) 18 C) 12 
D) 942 E) 9/3 


NIVEL AVANZADO | 


17. Enel gráfico, M, N, P y O son puntos de tangen- 
cia, de modo que MN=a. Calcule PO. 


N 
M 
B) 2a С) a/2 


E) a/5 


Ма 
D) av3 


18. En la figura, ABCD es un cuadrado. Si PB=a y 
CT=b, calcule BC, siendo A, P y T puntos de 
tangencia. 


A) bla? +b? B) Vb- С) аьа? 
D) ava“ +b? Е) bab 


10 


Geometria 


19. Según el gráfico, T es punto de tangencia BN—1 
A ° А) 443 B) 4/3 © 4/3 
y TC=9. Calcule MC. 3 5 
D) 28 E) 311 


20. Еп una semicircunferencia de diámetro АВ у 
centro O, se trazan 2 circunferencias, ambas 
tangentes al arco AB en M y N, respectivamen- 
te, y también tangentes al diámetro en P y Q, 
de modo que NP y MO se intersecan en S. Cal- 
cule MS si PS=SN=2(SQ)=4. 


A) 4 B) 6 C) 8 
D) 12 E) 16 


11 


Geometria 


Relaciones métricas II 


NIVEL BÁSICO 


1. 


Se tiene un rectángulo ABCD. En BC se ubica 
P, tal que AP=PC=a y AD=b. Calcule (DP). 


A) a2+b2 

В) 52-а? 

С) a(b?-a?) 
D) a?+b?-2ab 
E) a“ —b>+2ab 


En el gráfico, ABCD es un rombo, 
además BM=MC, AM—13 y MD=9. 


Calcule PC? +(MP)(PD). 
B M C 
A D 
A) 25 B) 50 C) 65 
D) 45 E) 55 


Del gráfico, calcule (РО)? (РМ)? si se sabe que 
(AB)?- (BC)“ 24: AQ=QH y HM=MC. 


A) V2 B) 2 С) 242 
D) 1 E) 4 


En el gráfico, B, Ty E son puntos de tangencia, 
además AM = 6V5 y (OP)(PC) —20. Calcule AP. 


A) 410 В) 345 С) 2410 
D) 445 E) 10 


5. Enun cuadrado ABCD con centro en A y radio 
AB, se traza un cuadrante BAD, tal gue en BD se 
ubica P, además, PD=1, y BP = 24/2. Halle PC. 


A) Â: B) 6 с) 2,2 
D) 20 Е) „10 


6. Dado un cuadrado ABCD, sobre AB se ubica 
el punto E y con diámetro BC y AE se trazan 
semicircunferencias tangentes en T de cen- 
tros O y O', respectivamente. Si EB=2 y H es la 
proyección ortogonal de O sobre OC, calcule 
OH“ -HC. 


A 1 B) 4 С) 9 
D) 16 E) 25 
| NIVEL INTERMEDIO 


7. Enuntriángulo ABC, la bisectriz interior BD y las 
cevianas interiores AE y CF son concurrentes 
en P. Si AF=3; BF=5; BE=4 y AE=6, calcule ВР 


A) 3 
B) 243 
с) 32 
D) 6 
E) 246 
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10. 


11. 


En un triángulo ABC, recto en B, BD es bisectriz 
interior. Si sabemos que BC=6 y AB —4, calcule 
la longitud BD. 


A) sú В) 342 С) 2/3 
р) 12/2 p 242 
5 5 


En el gráfico, BD es diámetro de la circunferen- 
cia de centro O, MN tangente, BM secante. Si 
AB=5, MN=12, calcule BM. 


M 


A) 17 
D) 8 


B) 15 C) 13 


E) 7 


Un triángulo ABC, si AB=26; BC—25 y AC=17, 
calcule el radio de la circunferencia inscrita. 


A) 3/1 B) 15 C) 4 


D) 6 E) 547 


En el gráfico, si С, My N son puntos de tangen- 
cia y AC-BC=f?, calcule (MN)? - (МС). 


12. 


13. 


Geometria 


с) 124/2 


ог 
2 


A) 2 B) 22 


В) 24/3 


En el gráfico, calcule ОМ si М es punto medio 
de ED y ABCD es un cuadrado de centro O; 
considere que АВ-/. Considere а la circunfe- 
rencia inscrita en el cuadrado. 


B C 
M 
A D 
(,2 0/2 042 
A) EN B) 1 C) 3 
ру 2 ву 2 
5 6 


Еп el gráfico, el triángulo ABC es eguilátero, 
T es punto de tangencia y NL=12. Calcule la 
longitud del segmento que une los puntos 
medios de BL y CN. 


A) 4 
B) 6 
C) 8 
D)2 
E) 3 


Geometria 


14. Según el gráfico, Ty O son puntos de tangencia, 
CE=3, BP=5 y AL=4, calcule x. A) V2 B) 


“|5 


D)1 E) 2 


18. En el gráfico, AC y AB son diámetros. Calcule x 
si AC=18 y AB=8. 


A B C 
А) 37º B) 53º C) 53%/2 720 288 432 
А) —5 В) = C) — 
р) 30º Е) 45° ) 169 ) 169 ) 169 
576 657 
15. Se tiene un heptágono regular ABCDEFG. Si D) 169 E) 169 


AC=b, AD=cy a + N = > calcule la longitud de 
a 


19. Se tiene un triángulo ABC, de circuncentro O e 


lado del heptágono incentro I. Si AB=5, BC=7 у m<BIO=90, cal- 


cule AC. 

A)6 B)5 C) 10 

D) 1/5 I es 1/10 A) 5,5 B) 6,5 C) 8 
D) 6 E) 9 


16. En un trapecio isósceles ABCD, AB=BC=CD y 20. Según el gráfico AB=1, BC=2, CD=3 y 


AD=BD, calcule 2n AD=4, AMNP es un rectángulo. 
BC Calcule (MC)2+(CP)2— (CN)?. 


1 
ЖЕ B) 5 с) 5+1 N 
2 2 4 
D) 5+1 E) 5-1 
2 2 
| NIVEL AVANZADO P 
17. En un cuadrado ABCD, tomando como centros A) 22 B) 33 C) 44 
Ау D ве trazan los cuadrantes BAD у ADC; 7 7 7 
luego, еп AC y BD se ubican M y N, tal que, D) 55 E) 66 
АМ = З y MN=2. Si m AMN=909, halle ND. 7 7 
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| NIVEL BÁSICO 


1. 


Áreas de regiones triangulares 


En el gráfico, ABCD es un cuadrado. Si 
TD=2(NT)=6, calcule el área de la región 
sombreada. 

A) 16 B) 13,6 C) 16,2 

D) 14,4 E) 16,8 


Del gráfico, ABCD es un paralelogramo; si 
З(АЕ)=4(ВЕ) y CM=MD, calcule la razón de 
área de las regiones EFG y GMF. 


A) 3/4 
D) 6/7 


B) 4/3 


C) 5/6 
E) 5/7 


En el gráfico, si mxBAH=m<AQH, calcule la 
razón de la área de las regiones sombreadas. 


B 
7 


15 


Geometria 


A) 1/2 
D) 3/4 


B) 2/3 C) 1 
E) 1/3 


Según el gráfico, T es punto de tangencia. 


Calcule la razón de áreas de las regiones TBC 
y ABC. 


NY 


A C 
A) 1/3 B) 1/2 C) 1 
D) 2/3 E) 3/4 


En el gráfico A, B y Œ son las áreas de las 
regiones sombreadas. Si AN=NM=2(MO), 
encuentre la relación entre A, By C. 


A) A=B+C 
D) B+2C=/A 


B) B=A+C C)2A=B+C 
E) A+2C=IB 


En el gráfico, T y Q son puntos de tangencia. 
Calcule el área de la región sombreada. 


A) 6 B) 7 C) 9 
D) 8 E) 10 


Geometria 


| NIVEL INTERMEDIO ] 


7. 


En el gráfico, calcule el área de la región cua- 
drada ABCD si el área de la región sombreada 
es 18 u?. 


D 
A) 34 u? B) 36 u“ C) 45 už 
D) 40 u? E) 42 u? 


Según el gráfico, ma BAC=37°y (R)(AM)=25 u“. 
Calcule el área de la región sombreada. 


A) 12 u? 
D) 18 u? 


B) 10 u? 


С) 15 u“ 
E) 20 už 


Según la figura, AB//FD, FC = 4/5 m (A, D,M yF 
son puntos de tangencia). Calcule el área de la 
región sombreada. 


A) 5 m? B 
B) 2/10 m? 
С) 10 m“ 
D) 20 m? F 
E) 40 m? C 
2 E 
Á D 


10. En el gráfico, P, Q yT son puntos de tangencia. 


11. 


12. 


Si (AM) (MB) (BN)(NC) = 19, calcule el área de 
la región triangular ABC. 


A) 12 
D) 20 


B) 16 


C) 18 
E) 24 


Según el gráfico, P, Q y R son puntos medios de 
BC, AP y QC, respectivamente, ¿qué parte del 
área de la región ABC es la región sombreada? 


B 


| AN 


A C 


A) 1/2 
D) 5/8 


B) 2/3 C) 3/5 


E) 7/10 


Del gráfico, T es punto de tangencia; 
2(PT)=3(AP). Si el área de la región triangular 
ТАР es 8 u“, calcule el área de la región som- 
breada. 


T P 
A 
B 
A)6 B) 10 C) 8 
D) 9 E) 5 


Geometria 


13. Según el gráfico, T es punto de tangencia. Si A Rr бін С) PR 
AD=2(DC)=8 m, calcule el área de la región ) 2 ) Rr ) r 
triangular ABO. D) 2Rr E) 2/2Rr 

B 16. En un triángulo de área S se unen los puntos 


medios de sus lados; sobre el nuevo triángulo 
se unen sus tres puntos medios de sus lados, 
de este modo se prosigue sucesivamente con 
los siguientes. Calcule el límite de la suma de 
las áreas de los triángulos así formados. 


A O D C 
ns ER 
A) 11 m? В) 12/3 m“ С) 3/3 m“ 1S S 
D) 6/3 m? E) 4/3 m? D el 
14. 51А, В, CyD son puntos de tangencia y AB=BM, | NIVEL AVANZADO 
calcule = i 
B 


17. Según el gráfico, calcule el área de la región 
sombreada si AD=3u y BD=1u (D y C son 
puntos de tangencia). 


Č D 
A) 1/2 B) 1/4 C) 2/3 A) 6u2 
D) 1/3 E) 3/4 В) 243 už 
c) (V7 -1)už 
15. Enel gráfico, A, Cy T son puntos de tangencia. D) 4/3 už 
Si mAM =mMT, calcule el área de la región E) (4/7 + Du? 


AMB si mAT = 106º. 
18. Calcule la razón de las áreas de dos regiones 


B triangulares, sabiendo que las longitudes de 
= los lados de uno de ellos son iguales a las 
longitudes de las medianas del otro. 

MÁ Á A) 2/5 
B) 1/2 
A C) 1/3 
D) 3/2 
A C E) 4/3 


Geometria 


19. Según el gráfico, el producto de las áreas de 


las regiones sombreadas AGM y NIC es 64. Cal- 
cule GI. 


20. En el gráfico, si mPOT = 120º; AB=a y BT=b, 


calcule la razón de áreas de las regiones som- 
breadas. Considere que P y T son puntos de 
tangencia. 


P 
ç A 
|, У 
T 
A) £ ву“ с) E 
b b? b 
D) are E) 43 А 
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Areas de regiones cuadrangulares 


| NIVEL BÁSICO 


1. 


En el gráfico, BC=2(AB)=8y CD = 2/2. Calcule 
el área de la región sombreada. 


B 
<> 
А 
N 
A) 12 B) 16 C) 18 
D) 20 E) 24 


Si el área de la región BHD es igual a S, calcule 
el área de la región trapecial isósceles ABCD. 


B C 
A H D 
A) > B) 2S C) 3S 
D) 4S p 55 


2 
En el gráfico, calcule la razón de áreas de la 
región trapecial ABCD (BC//AD) y la región pa- 
ralelográmica AMNP si CN=ND. 


B C 
M N 
A P D 
AJ 1 B) 2 C) 3 
D) 4 E) 5 
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Geometría 


En el gráfico, ABCE es un cuadrado. Calcule el 
área de la región sombreada si AH = 443. 


A) 41+ 3) už 
B) 12(1+/3) и? 
С) 16(1+ 4/3) už 
р) 8(1+ 4/3) už 
E) 32(1+ 4/3) už 


Si ABCD es ип cuadrado, calcule la razón de 
áreas entre la región sombreada y la no som- 
breada. 


D 
A) 6/5 B) 5/4 C) 9/8 
D) 13/7 E) 11/9 


En el gráfico, calcule el área de la región rec- 
tangular ABCD. 


A B 
> 
[X 
6/0 
9 
D C 
A) 24 B) 18 C) 12 
D) 9 E) 36 


Geometria 


NIVEL INTERMEDIO ] A) sa В) 4/2 С) 5/2 
D) 10,2 p) 2532 
7. Del gráfico se sabe que A y С son puntos de 2 


tangencia. Si 3(AD)=4(AB), calcule la razón de 10. Enelsráfico ABCD dradovLA=4(LM 
áreas de las regiones cuadrangulares ABCD y S E Branco, С р 


AGCB ¿Qué parte de la región cuadrada es el área de 
ў la región sombreada? 


Do < ký с 


А) 3/4 В) 9/16 C) 7/9 

D) 2/3 E) 1/2 A D 
8. En el gráfico, O es el centro del cuadrado A) 13/40 

ABCD. Si OM = 54/2, calcule el área de la región B) 17/20 

sombreada. C) 17/40 


D) 19/20 
E) 19/40 


C 11. En el gráfico, Fy G son baricentros de las regio- 


M 
én 
~ nes triangulares ABE y DBC, respectivamente, 
y el área de la región triangular ABC es 54 m°. 


Calcule el área de la región AFGE. 


B 
A D 
A) 25 B) 30 C) 35 
D) 45 E) 50 
G 
9. Halle el área de la región rectangular ABCD si 
AE=3 y EN=2. 
A D E E 


B N C 
A D 
20 


12. Según el gráfico, la distancia de B a AC es 4. Si 
el área de la región sombreada es 8 y AC=8, 


calcule Gl. 
B 
N E 
A G I C 
A) 4 B) 5 C) 6 
D) 9/2 E) 11/2 


13. Del gráfico, ABCD es un cuadrado donde 
BT=4. Siendo T punto de tangencia, calcule el 


área de la región sombreada. 


A) 8 
D) 12 


B) 14 


C) 6 
E) 10 
14. Según el gráfico, T es punto de tangencia. Si 
Ор-4(СО)-4 y TB=3(TC), calcule el área de 
la región sombreada. 


B T C 
Q 

T 
A 16 р 


= 


15. 


16. 


Geometría 


A) 10 
B) 20 
C) 30 
D) 40 
E) 25 


Se sabe gue x es el área del paralelogramo 
ABCD y BM=MN=NC. Calcule el área de la re- 


gión sombreada. 


B M N C 


Según la figura, ABCD es un cuadrado, T y C 
son puntos de tangencia y la distancia de P ha- 
cia BC es 2. Calcule la diferencia de áreas de 
las regiones sombreadas. 


Geometria 


| NIVEL AVANZADO | 


17. En el gráfico, P y T son puntos de tangencia y 


BQ=a. Calcule el área de la región sombreada. 


2 2 2 

E py 293 су 4/2 
4 2 2 
2 2 

D) É y El 


18. Según el gráfico, BC//AD, además, CN=2(ND). 
Si las áreas de las regiones BCG y AGND son 4 y 


46, calcule el área de la región ABCD. 


B C 
N 
A D 
A) 60 B) 66 C) 72 
D) 75 E) 76 


19. 


20. 


En el gráfico mostrado, los radios de las circun- 
ferencias miden m y n (m > n). Halle el área 
de la región MNPL (M, N, P y L son puntos de 
tangencia). 


En un triángulo ABC, se trazan las alturas AM 
y CN, las cuales se intersecan en H. Si 
m<ABC=60º, (AN)(MC)=24 y AC=10, calcule 
el área de la región cuadrangular ANMC. 


o 474/3 
2 


E) 67.3 


А) A B) 


D) ДЕ 
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Geometria 


Áreas de regiones circulares, conjunto 
convexo y no convexo 


NIVEL BÁSICO 


1. Indique qué conjuntos son convexos. 


| < I (г) 
Ш. i IV. | 

A I В) Пуш C) 111 y IV 
D) todos E) ninguno 


2. Indique el valor de verdad (V) o falsedad (F) 
de los siguientes enunciados. 
I. Elángulo es un conjunto convexo. 
П. El rayo es un conjunto convexo. 
Ш. El círculo es un conjunto convexo. 


Se muestra una semicircunferencia de diáme- 
tro AE, además, ABCD es un paralelogramo y 
AD=a. Calcule el área de la región sombreada 
(C y D son puntos de tangencia). 


B С 
А D E 
2 2 
A) na? B) T qe. 
) a a 
2 2 
та та 
D) — E) —— 
) в ) 16 


En el gráfico mostrado, ABCD es un cuadrado. 
Calcule la razón de áreas de las regiones som- 
breadas (M, N, P, Еу F son puntos de tangencia). 


A) VVV B) FFF C) VVF A) 1/3 B M C 
D) FVV E) FVF B) 2/9 
C) 3/5 
3. Calcule la razón de áreas de los círculos inscri- D) 9/25 
to y circunscrito a un triángulo equilátero. E) 1/8 
1 1 1 
A) — B) — С) — 
) 2 ) 3 ) 4 
2 1 
D) £ E) — 
í 3 ) 9 
4. Con los vértices del triángulo eguilátero mos- 


trado se han trazado arcos de radio 5, tangen- | NIVEL INTERMEDIO 
tes a un círculo. Si el lado del equilátero mide Ñ 
4/3 , calcule el área de dicho círculo. 


7. Indique el valor de verdad (V) o falsedad (F) 


A) n de los siguientes enunciados. 

B) 27 I. Un cuadrilátero convexo es un conjunto 
O 31 convexo. 

D) 4л П. Un cuadrilátero no convexo es un conjunto 
E) 9л no convexo. 


Ш. Un segmento es un conjunto convexo. 


A) VVV B) VFV C) VFF 
D) FVV E) FFV 
Prohibida su reproducción total o parcial sin autorización de los titulares de la obra. 
Derechos reservados D. LEG N.º 822 
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10. 


11. 


Indique el valor de verdad (V) o falsedad (F) 

de los siguientes enunciados. 

I. La unión de dos conjuntos convexos siem- 
pre es otro conjunto convexo. 

П. La intersección de dos conjuntos convexos 
siempre es un conjunto convexo. 

Ш. La unión de un conjunto convexo y un con- 
junto no convexo siempre resulta un con- 
junto no convexo. 


A) VVV 
D) FVF 


B) FFF C) VFV 


E) VVF 


Halle el área de la región sombreada si la semi- 
circunferencia tiene diámetro AB, MTN=120º y 
AO=0B=6. 


A O B 


A) 273 

В) Зл+24/3 
С) 47+3N3 
D) 47+6V3 
E) 67+9V3 


Se tiene un cuadrilátero bicéntrico ABCD don- 
de O es el centro del círculo inscrito cuya área 
se desea calcular sabiendo que la distancia de 
dicho punto a dos vértices opuestos del cuadri- 
látero son 3 y 1 cm. 


A) 91/10 
D) 97 


B) 37 С) 7/3 


E) 7/9 


En el gráfico mostrado, 4, B, C, D y M son pun- 
tos de tangencia, y пп<ВРС- mDE. Halle la ra- 
zón de áreas de los círculos mostrados. 
Derechos reservados D. LEG N.º 822 
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12. 


13. 


14. 


Prohibida su reproducción total o parcial sin autorización de los titulares de la obra. 


Geometría 


B) 1/3 C) 1/4 


E) 1/9 


En un triángulo rectángulo ABC recto en B, calcu- 
le la razón de áreas entre el círculo circunscrito 
al N ABC y el círculo inscrito al NABC, tal que este 
último es tangente a la mediatriz de AC. 


043 
E) 4(V43+1) 


А) 2 
р) 2(/3--2) 


В) 3 


Si las regiones sombreadas tienen sus áreas en 
la razón de 2 a 1, halle 0 (T es punto de tan- 
gencia). 


A) 30º 
B) 45º 
C) 60º 
D) 90º 
E) 106º 


Según la figura, OM—MO, y MHxML=4 ст. 
Calcule el área de la región sombreada. (A, B, 
C y D son puntos de tangencia). 


С) 127 cm? 
E) 207 cm“ 


и 


В) 8x cm? 


A) 167 cm“ 
D) 267 cm? 


Geometria 


15. Enel siguiente gráfico, halle el área de la región 
sombreada si P y Q son puntos de tangencia. 
ON=1 cm, 00-3 cm. 


A 
M 
N 
O 
ЫЗА) sea ози 


D) Barn E) 2502-2) 


16. En el gráfico mostrado, halle el área de Ја re- 
gión sombreada. (O es punto de tangencia). 


А) 24/3 -7 В) 44/3 +7 


р) 643 — 2л 


NIVEL AVANZADO 
17. Indique de forma ordenada el valor de ver- 
dad (V) o falsedad (F) de los siguientes enun- 
ciados. 
I. Si omitimos un punto de la frontera de un 
círculo, el conjunto resultante es convexo. 
II. Si omitimos un punto de la frontera de una 


región triangular, el conjunto resultante es 
convexo. 


18. 


19. 


20. 


Ш. Una corona circular es un conjunto no con- 
уехо. 
IV. Una lúnula es un conjunto convexo. 


A) VVFF 
D) FFFV 


B) VFVF C) VVVF 


E) FFVV 


En un triángulo ABC, AB=13, BC=14 y AC=15. 
Halle la razón de áreas del círculo inscrito y 
exinscrito relativo a AB. 


9 25 4 
A) — B) — C) — 
) T6 ) тад a 
4 64 
D) — E) — 
35 a 


Según el gráfico, calcule el área de la región 
sombreada si 0102-61 (P, Q y М son puntos 
de tangencia). 


A) Ear, В) (1-22 
(n—2) 2 

C) Е; 

p) (102520 2 E) (n- J3)u2 


Se tiene un semicírculo de diámetro AB (AB=4). 
En AB se ubica P yen AB se ubican M y N, tal 
que PMNQ es un cuadrado. Calcule el área de 
la región interior al semicírculo y exterior al 
cuadrado, si mAP =60° (P está más cercano 
al vértice A). 


A) n-2 С) 27-1 
D) 2(1—1) E) 21—3 


В) л-3 


Prohibida su reproducción total о parcial sin autorización de los titulares de Іа obra. 
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Geometría del espacio I 


NIVEL BÁSICO 


| 


1. 


Indique de forma ordenada el valor de los si- 

guientes enunciados. 

I Si dos rectas están contenidas en planos 
paralelos, entonces dichas rectas son para- 
lelas. 

II. Toda recta paralela a un plano es paralela a 
todas las rectas contenidas en dicho plano. 

III. Si dos rectas no tienen intersección, enton- 
ces dichas rectas son paralelas siempre. 


А) VVV 
D) FFF 


B) VFF C) VVF 


E) FFV 


Indique el valor de verdad (V) o falsedad (F) 

de los siguientes enunciados. 

I. Por un punto exterior a un plano pasa un 
solo plano no perpendicular a él. 

II. Dos rectas que forman ángulos congruen- 
tes con un plano son paralelas entre sí. 

III. Dos rectas paralelas a un plano son parale- 
las entre sí. 

IV. En el espacio, dos rectas perpendiculares a 
una tercera son paralelas entre sí. 


A) VVFF 
D) FFVV 


B) VVVV C) FFFF 


E) VFVF 


Se tienen 8 rectas paralelas en el espacio y 6 
puntos cada cuatro no coplanares. Calcule el 
máximo número de planos que se pueden de- 
terminar. 


A) 68 
D) 136 


B) 96 C) 108 


E) 148 


Por el incentro de un triángulo rectángulo se le- 
vanta una perpendicular al plano del triángulo, 
en el cual se toma un punto P, tal que la distan- 
cia de P al incentro es 2. Calcule la distancia 
de P a la hipotenusa si los catetos miden 3 y 4. 


B) V6 С) 2/5 


E) 2,2 


A) 3,2 
D) /5 
Derechos reservados D. LEG N.º 822 
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Geometría 


Se tiene una circunferencia de centro Q y radio 
2 en un plano. Se levanta QP de manera per- 
pendicular al plano y por un punto B de la cir- 
cunferencia se traza la tangente BC. Si PQ=5 y 
BC=8, calcule PC. 


В) 493 С) 4103 


E) 11 


A) 10 
D) 9 


Del gráfico A, C y D están contenidos en el pla- 
no P. Calcule el ángulo que forman AD y MN si 
AD=8, BC=6, MN=5, AM=MB y CN=ND. 


B 

M 

D 
A 
N 

LE, u 

A) 30° B) 60° C) 90º 
D) 37° E) 153° 


| NIVEL INTERMEDIO 


7. 


De las siguientes proposiciones, indique verda- 

dero (V) o falso (F) según convenga. 

I. Si dos rectas son paralelas y una de ellas 
está contenida en un plano, entonces dicho 
plano es paralelo a la otra recta. 

II. Por un punto exterior a dos rectas paralelas 
se puede trazar un solo plano paralelo a di- 
chas rectas. 

. Tres planos secantes siempre tienen infini- 
tos puntos en común. 


II 


= 


A) VVV 
D) FVF 


B) VFV C) VFF 


E) VVF 


Se tienen los segmentos alabeados AB y CD gue 
forman un ángulo de 60º. Si AB=16 y CD=10, 
calcule la medida del segmento gue une los 


puntos medios de AC y BD. 
A) 6 B) 7 C) 8 
D) 9 E) 7/2 


Prohibida su reproducción total o parcial sin autorización de los titulares de la obra. 


9. 


10. 


11. 


12. 


Geometria 


Del gráfico, 2 у #5 son alabeadas y determi- 
nan un ángulo que mide 45º. Calcule la medi- 
da del ángulo AB y HE. 


H 


E 
A) 15º B) 10º C) 30º 
D) 37º E) 45º 


En un plano se tiene el triángulo ABC, recto 
en B. Por un punto P exterior al plano se traza 
PS perpendicular a BC, tal que PS=/89 y 
m<PBA=60º. Calcule la medida del ángulo 
que forman BP y el plano, siPB=10. 


A) 30º 
B) 37º 
C) 45º 
D) 53º 
E) 60º 


Por el vértice A de un triángulo ABC, se levan- 
ta la perpendicular AM al plano del triángulo, 
además se trazan las perpendiculares AP y AQ 
a MB y MC, respectivamente. Si MQ=5, PB=6, 
MP=4 y mxBMC=300, calcule el área de la re- 
gión BMC. 


A) 15 
D) 30 


B) 20 C) 18 


E) 40 


Por un punto C exterior a un segmento AB se 
traza la perpendicular CDal plano que contiene 
al triángulo ABC. Además M es la proyección de 
C sobre AB, AM=MC=CD. Calcule la medida 
del ángulo que forman AC y MD. 


A) 37º 
D) 53º 


B) 45º C) 60º 


E) 90º 


13. 


14. 


15. 


16. 


Dado un cuadrado ABCD, por su centro O se le- 
vanta la perpendicular OS a su plano, luego se 
toma P punto medio de AO. Calcule el ángulo 
formado por SP y el triángulo SAD si SO=0D. 


A) 30º 
B) 15º 
C) aresenj 5.) 
Н 
D) arcsen "5 
E) arcsen| 8 | 


Se tiene una semicircunferencia de diámetro 
CD. Por D se traza una recta tangente (Z3), y 
por C una perpendicular (21) al plano que con- 
tiene a dicha semicircunferencia, A € 2 уВа 
la semicircunferencia. Calcule AD si AB=10, 
mBC=74º y además la medida del ángulo que 
forman AB y %; es 539. 


с) 15,2 
E) 10,/2 


А)10 В) 542 


D) 25 


Un triángulo rectángulo ABC recto еп С, 
m<BAC —30“, seproyectaaunplano,talqueA'B'C" 
es el triángulo proyectado donde m<A'B'C'=45º. 
Halle el área de la región determinada en el pla- 
no si BC=B'C' y AC=18h. 


A) 27,2 
D) 6817 


В) 5417 C) 8117 


E) 7217 


Por O, punto de intersección de las diagona- 
les del rombo ABCD, se traza la perpendicu- 
lar al plano gue lo contiene, gue interseca a 
las semicircunferencia de diámetros BD y AC, 
ubicadas en un mismo semiespacio y perpen- 
diculares al plano gue contiene al rombo, en 
los puntos Ру Q. Calcule la medida del ángulo 
formado por AQ y PD (BD < AC). 


A) 45º 
D) 90º 


B) 60º C) 30º 


E) 53º 


Prohibida su reproducción total o parcial sin autorización de los titulares de la obra. 
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17. Indigue el valor de verdad (V) o falsedad (F) 
de los siguientes enunciados. 

I. Toda recta gue pase por el pie de una recta 
perpendicular a un plano será perpendicu- 
lar a esta. 

II. Si las distancias de un punto a dos planos 
son iguales, entonces dichos planos son pa- 
ralelos. 

Ш. Si una recta es perpendicular a dos rectas 
contenidas en un mismo plano, entonces di- 
cha recta es perpendicular al plano anterior. 


A) VVV 
D) VFF 


B) FFF C) FVV 


E) VFV 
18. En el espacio hay dos rectas Z; y Z. alabeadas 
que forman 60º. En la recta 2, se ubican los 
puntos A y B, en Z se ubican los puntos D y C, 
y AD es la distancia entre ellos. Halle el ángulo 
formado por AD y BC si AD=AB=CD. 


Derechos reservados D. LEG N.º 822 
70 


19. 


20. 


Geometria 


A) 30º 
D) 37º 


B) 45º C) 60º 


E) 53º 


Por los extremos A y B de un segmento AB se 
trazan las perpendiculares AR y BO a dicho 
segmento, además R y O están contenidos en 
un plano P paralelo a AB. Calcule la distancia 
entre AB y el plano P, si AB=20, RQ=25, ade- 
más AR y BQ forman con dichos planos ángu- 
los de 37º y 53º, respectivamente. 


A) 12 
D) 180/7 


B) 7,2 C) 15 


E) 180/7 y 7,2 


Por los vértices de un cuadrado ABCD y en un 
mismo semiespacio se trazan AA, BB, CC y 
DD perpendiculares al plano gue contiene el 
cuadrado. Si AA —6, BB —8, CC -9, halle DD". 


A) 3 
D) 10 


B) 4 07 


E) 11 
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Geometría 


Geometría del espacio II 


En un triedro O-ABC, la medida del diedro OA 
es 90%, y las medidas de las caras AOB y AOC 
son iguales a 45º. Calcule mx ВОС. 


1. Se tiene una circunferencia de centro O, se tra- A) 120º B) 90º C) 75º 
za OT perpendicular al plano que la contiene, D) 60º E) 45º 
además A y B pertenecen a la circunferencia. > . 
Calcule la medida del diedro determinado por | NIVEL INTERMEDIO | 
elplano ABTyelplano que contiene ala circun- \ 
ferencia si se sabe que mAB=2m<ATB=120". 
7. En un plano se tiene un ángulo BAC cuya me- 
A) 30º B) 60º C) arc cost dida es 60°. Por un punto P, exterior al plano, 
3 se trazan PQ L AC y PS L AB. Calcule la dis- 
D) 53° E) 45° tancia de P al plano si PQ=20, PS=7 y PA=25. 
2. Se traza AP perpendicular al plano del cuadra- A) 3 B) 2/10 06 
do ABCD y M es punto medio de AD. Calcule D) v11 E) 4/37 
(AB)? si АР=44/5 , además, los diedros forma- 
dos por los planos de los triángulos BPCy MPC 8. Se tienen las rectas cruzadas Z) y Z: ade- 
con el plano de dicho cuadrado son comple- más AB es la distancia entre ellas (A en 2 у 
mentarios, B en >). Se toman С en 21 yDen Da, tal que 
A) 404/5 в) 80,5 С) 40 т< СрВ=90° у AC=2BD. Calcule la medida 
D) 80 E) 5 del ángulo con el que se cruzan 21 y Za. 
3. Dos planos forman un ángulo cuya medida A) 30º 
es 60º. Desde un punto A, equidistante a los B) 45º 
planos, se trazan las perpendiculares a estos C) 60º 
y la distancia entre B y C (pies de las perpen- D) 75º 
diculares) es de 6 m. Halle el área de la región E) 90º 
aa 9. Se tiene el cuadrado ABCD y el rectángulo 
A) 9/3 т? В) 6/3 2 С) 3V3 m“ DEFC contenidos en planos perpendiculares. 
D) 243 m? E) 5/3 m“ Halle la mínima distancia entre AC y BE si 
AD=2DE=L. 
4. La región NABC gira 60º respecto a su hipote- 
nusa AC. Si AB=30 y BC=40, calcule la distan- A) L в) Lys ol 
cia entre los baricentros de la región NABC y la 5 5 3 
que se genero luego del giro. L L 
D) 26 E) 2 
A) 24 B) 20 С) 16 
D) 12 E) 8 10. Los planos que contienen a los ángulos BAC y 
BAD son perpendiculares. 
5. Las medidas de las caras de un triedro están Si m<BAC=m<BAD=45º, calcule т АСР. 


en progresión aritmética de razón r. Calcular el 


máximo valor entero de r. A) 30º B) = с) 539 
А) 509 В) 539 С) 559 459 Š 
D) 57° E) 59° D) E) 60 
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11. 


12. 


13. 


14. 


15. 


16. 


Se tiene el ángulo triedro equilátero O-ABC 
cuyas caras miden 60º. En el interior se traza el 
rayo OP, tal que mx POA-m<«POB-m<POC. 
Calcule mxPOB. 


ГЕ 


А) 459 В) arc sen C) arcsen = 


D) 60º E) 30º 

En la bisectriz de ángulo AOB, se ubica H y se tra- 
za HQ perpendicular al plano AOB. Además en el 
ángulo triedro O-ABQ, mx A0Q=m<BOQ=60º, 
m<A0B=90º. Si OH=2, halle HO. 


A) 1 В) 2 02 
D) 4 E) 2/2 


En un triedro O-ABC, si OA=BC; OB=AC y 
OC=AB, calcule la suma de las medidas de las 
caras del triedro. 


A) 60º 
D) 270º 


B) 120º C) 180º 


E) 90º 


En un triedro isósceles O-ABC, en el cual las 
caras AOB y AOC miden 60º, además la cara 
BOC mide 90º, calcule la medida del ángulo 
formado por OA y su proyección ortogonal 
sobre la cara BOC. 


A) 30º 
D) 53º 


B) 37º C) 45º 


E) 60º 


En el ángulo triedro O -ABC, mx AOB=mxAOC, 
la medida del diedro OB es 0°. Halle la medida 
del diedro OC. 


A) 909-0 
D) 459-0 


В) 0/2 oo 
E) 20 


En un triedro O-ABC, m<AOB —30“, mx BOC=709, 
m«AOC=60°. Luego se traza OM (M e AC), tal 
que m<A0M=20º. Halle un posible valor para 
la mx BOM. 


A) 109 
D) 509 


B) 25º C) 30º 
E) 40º 
Derechos reservados D. LEG N.º 822 
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Geometria 


17. Se tiene el punto M exterior al plano que con- 


tiene al triángulo rectángulo isósceles POR 
(recto en Q), de manera que MP, MQ y MR for- 
ma con dicho plano ángulos de 45º cada uno. 
Calcule la medida del ángulo diedro que for- 
man los planos MPQ y MQR. 


A) 60% 

В) 2arctgW/2 
C) 90º 

D) 53º 

E) arctg/3 


18. Sean Z,y Z. dos rectas alabeadas, cuya distan- 


ciaesAB (Ae Z). Además, en Pise considera el 
punto D, y O en 22. Si AD“+BC?+BD? +AC 264, 
halle DC. (1 y Þa son ortogonales). 


C) 442 
E) 2/2 


А) 342 B) 542 


D) V2 


19. Se tiene un cuadrante AOB (AO=0B) y un 


triángulo isósceles AON recto en N, ubicados 
en planos perpendiculares. Si AO=22 m, cal- 


cule la distancia entre AB y ON. 


nm вА ой, 
3 3 3 
D) 3/2m ЗЕН- 


20. En un ángulo triedro, donde cada diedro mide 


120º, calcule la medida de una cara del ángulo 
triedro. 


A) aresen 2) B) arcsen[ 22) 


C) arcsen | — 


22 


D) aresenf 22) E) aresenf 282 
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Poliedros regulares 


| NIVEL BÁSICO 


donde: 

Т: Número de triángulos contenidos en la su- 
perficie del sólido y cuyos vértices son los 
vértices del dodecaedro regular. 


1. Calcule el número de aristas de aquel poliedro M: Número de trapecios contenidos en la su- 
convexo cuyo número de caras es igual al nú- perficie del sólido y cuyos vértices son los 
mero de vértices, además la suma de las medi- vértices del dodecaedro regular. 
das de los ángulos de todas sus caras es 1440º. V: Número de vértices del dodecaedro regular. 
A) 12 B) 8 C) 9 A) 12 B) 16 C) 22 
D) 10 E) 14 D) 26 E) 32 

2. Еп un octaedro regular, calcule la suma de las 6, Según la figura, se tiene un icosaedro regular, 
medidas de las caras de uno de sus ángulos tal gue la longitud de una diagonal de EKLND 
tetraedros. es (45 + 1) cm. Calcule el área de la superficie 

total del poliedro. 
A) 60º B) 120º C) 180º sá 
D) 240º E) 360º 

3. Enunicosaedro regular, calcule la suma de las 
medidas de las caras de uno de sus ángulos 
pentaedros. 

A) 108º L 
B) 120° 
C) 180° 
D) 240° N 
E) 300° 
) A) 1042 cm? 
B) 1043 cm? 
4. Según las siguientes proposiciones, indique (V) ) no 
si es verdadera o (F) si es falsa. С) 152 o 
I. Si dos poliedros regulares tienen el mismo D) 20-/2 cm 
número de aristas y de la misma longitud, E) 2043 cm? 
entonces son congruentes. 

II. Si la diagonal de un hexaedro regular mide (| про \ 
3/3, entonces la longitud de su arista es 3. | 

Ш. Si en un poliedro regular el número de aris- 
tas es 30, entonces dicho poliedro es eldo- 7, ¿Cuántas diagonales tiene aquel poliedro for- 
decaedro. mado por 6 cuadriláteros y 8 triángulos? 

A) FVF B) FFF С) VVV A) 36 B) 26 C) 24 

D) VFV E) VVF D) 48 E) 30 

5. En un dodecaedro regular, calcule el valor de 8. ¿Cuántos poliedros existen, tal que sus caras 


la siguiente expresión: 


T v 
M 


sean regiones triangulares equiláteras? 


A) 1 
D) 4 


B) 2 C) 3 


E) infinitos 
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10. 


11. 


12. 


13. 


En un poliedro convexo, la suma de los ángulos 
interiores de todas las caras es 10 800º. Halle el 
número de sus vértices. 


A) 12 
D) 32 


B) 20 C) 30 


E) 40 


En las siguientes proposiciones, indigue verda- 

dero (V) o falso (F) según corresponda 

I. Los puntos medios de las aristas de un te- 
traedro regular son vértices de un octaedro 
regular. 

II. Los centros de las caras de un tetraedro re- 
gular son los vértices de un cubo. 

III. Los centros de las caras de un octaedro re- 
gular son los vértices de un cubo. 


A) VVV 
D) FVV 


B) VFV C) VFF 


E) FFV 


En un tetraedro regular O-ABC de arista a, la 
altura OH interseca al plano BMC en el punto 
P (M es el medio de OA). Calcule la longitud 
de OP. 


A) a/s B) а«6 c ax3 
4 12 4 
D) ау? E) ax3 
4 3 


Halle el área de la sección resultante al interse- 
car un cubo ABCD-EFGH de arista igual a 12 m 
con un plano que pasa por los puntos medios 
de BE y ED, y por el vértice E. 


A) 100 m? 
В) 28 m? 
C) 27 m“ 
D) 54 m“ 
E) 724/3 m“ 


En un cubo ABCD -EFGH, M es punto medio de 
la arista EH y P es centro de la cara DCGH. Si 
un plano contiene a B, M y P, determine qué 
región se forma en dicho cubo. 


Derechos reservados D. LEG N.º 822 
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Geometria 


A) triangular 

B) cuadrangular 
C) pentagonal 
D) exagonal 

E) octogonal 


14. Si el área de la proyección de un tetraedro re- 
gular sobre un plano paralelo a su altura y per- 
pendicular a una arista en S, calcule el área de 
la superficie total del tetraedro. 


A) 2842 
В) 25/3 
С) 2546 
D) 85/2 
E) 54/6 


15. Indigue la sección producida en el octaedro 
regular M- ABCD -N por el plano gue contiene 
a los puntos medios de las aristas MC y BM, y 
por el vértice N. 


A) pentagonal 
B) cuadrangular 
C) triangular 

D) exagonal 

E) octogonal 


16. En un octaedro regular P-ABCD - O la distan- 
cia del baricentro de la cara PCD al vértice O 
es 4/6 u. Calcule la distancia entre BE y CF, 
E e AO yFe PD. 


A) 16 
D) 2 


B) 6 
E) V3 


| NIVEL AVANZADO 


17. Un poliedro convexo está conformado por po- 
lígonos de cinco diagonales. Si las caras fueran 
triangulares, se necesitarán 40 caras más para 
que el número de aristas no varíe. (Cuántas ca- 
ras tiene el sólido inicial? 


A) 80 
D) 45 


B) 65 C) 60 


E) 50 
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18. 


19. 


Geometria 


En un tetraedro regular A-BCD, se ubica el 
punto medio M de la altura AH de la cara ADC. 
Calcule la medida del ángulo diedro formado 
por las regiones BMD y BCD. 


A) arctg 22] 


5 
a 
z 
5 


B) arctg 


C) arctg 


D) arctg 


E) arctg B 


Se tiene el cubo ABCD-EFGH y una recta 2 
exterior alabeada a todas las aristas del cubo. 


Prohibida su reproducción total o parcial sin autorización de los titulares de la obra. 
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20. 


Calcule la menor distancia entre CG y 2, si se 
sabe que la menor distancia de 2 alas aristas 
AE, BF y DH son 3; 5 y 7 cm, respectivamente. 


A) 8 
D) 9 


B) 10 O 6 


E) 7,5 


Un octaedro regular M- ABCD -N de arista a se 
proyecta sobre un plano perpendicular a MN, 
de modo que determina la región A'B'C'D'.Si 
el sólido gira 45% alrededor de MN, la nueva 
proyección es A"B"D"C". Calcule el área de la 
región de intersección de las dos proyecciones. 


A) 2(42- Da? 
В) 2/24 

O) (2+ /2)a? 
D) (2 — /2)a2 
E) (2— /3)a? 
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Prisma 
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1. 


Con respecto a un tronco de prisma, señale el 

enunciado incorrecto. 

I Se genera por el trazo de un plano secante 
no paralelo a las bases de un prisma. 

II. Sus bases pueden ser congruentes. 

Ш. Puede tener 4 vértices. 


A) VVV 
D) VFF 


B) VVF C) FVF 


E) FVV 


En un rectoedro, el área de su base es 80 m?, 
la suma de las aristas laterales es 20 m. Calcule 
su volumen. 


C) 300 m? 
E) 450 mé 


A) 200 т? В) 250 mé 


D) 400 mé 


En un prisma hexagonal regular, el área de su 
superficie lateral y su volumen son 432 m? y 
972/3 m“. Calcule el valor de la altura de di- 
cho prisma. 


A) 2 
D) 8 


B) 3 04 


E) 9 


Si el área total de un prisma cuadrangular re- 
gular es 192 cm, además, su altura mide 5 cm, 
calcule el volumen de dicho prisma. 


C) 180 cm? 
E) 960 cm? 


А) 100cm? В) 150cm? 


D) 200 cm? 


Si el área lateral de un prisma triangular recto 
es 216 m? y los lados de su base se encuen- 
tran en progresión aritmética, cuyo producto 
es 192 m, halle el volumen de dicho prisma. 


A) 18/10 m“ В) 184/5 т? С) 244/5 m? 
D) 36/5 m? E) 364/15 m? 


Se tiene un prisma cuadrangular regular. Sus 
diagonales forman un ángulo de 37º con las ca- 
ras laterales y el área de su base es 9 m“. Calcu- 
le el volumen del prisma. 


Derechos reservados D. LEG N.º 822 
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А) 3V7 
B) 447 
с) 5,7 
D) 8.7 
E) 94/7 
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7% 


10. 


Indique el valor de verdad (V) о falsedad (Е) 

de los siguientes enunciados. 

I. La cantidad de aristas de un prisma puede 
ser 369. 

IL. La razón entre la cantidad de vértices y de 
caras de un prisma es 1/2. 

Ш. Еп un prisma recto, el desarrollo de su su- 
perficie lateral es una región rectangular. 


A) VVV 
D) FVV 


B) VVF C) VFV 


E) FFF 


En un cubo, cuya arista mide 6, M es el centro 
de la cara EFGH, y O es la intersección de BH 
y DF. Halle el volumen del sólido COD - GMH. 


A) 24 
D) 40 


B) 30 C) 36 


E) 45 


En un prisma regular hexagonal ABCDEF - MN 
PORS, mx RBS=539/2. Calcule la razón de lon- 
gitudes entre una arista básica y una lateral. 


A 1 в) V2 C) a 
D) % E) “6 
3 2 


En un prisma triangular oblicuo ABC-A'B'C". 
m<ABC=90º, la proyección de С" sobre ABC 
es el incentro de dicho triángulo, la arista la- 
teral mide 4 m, AB=3 m y BC=4 m. Calcule el 
volumen de dicho prisma. 


A) 6/2 m? 
В) 643 т? 
С) 646 m° 
D) 12/2 m? 
E) 124/3 т? 
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11. 


12. 


13. 


14. 


Geometria 


Se tiene un prisma oblicuo ABCDEF - GHIJKL 
cuya base es un hexágono regular de lado igual 
a 1 m, donde Jes la provección de A en el plano 
de la base. Calcule el volumen de dicho prisma 
siGD=5m. 


A) 2/3 В) 343 С) 443 
D) 93 E) 93 
2 4 


Se muestra un tronco de prisma triangular re- 
gular. Si ABCD es una región cuadrada de lado 
2, calcule el volumen de dicho tronco. 


ay #8 ya VO ži. 
2 7 5 

ру 7/3 p 7/3 
2 3 


En un prisma triangular regular ABC-DEF, se 
traza un plano que contiene a D e interseca a 
las prolongaciones de AC уАВ enP y Q, respec- 
tivamente. Si AD=18, AP=3(AC) y ВО-АВ-6, 
calcule el volumen del sólido determinado en 
el prisma por la región ABC y el plano trazado. 


С) 96/3 
E) 1174/3 


А) 86/3 В) 90,3 


D) 10043 


Por cada arista de un tetraedro se ha trazado 
un plano paralelo a la arista opuesta. Calcule la 
razón entre el volumen de dicho tetraedro y el 
volumen del paralelepípedo gue se determina 
con dichos planos. 


A) 1/6 
D) 1/3 


B) 2/3 C) 1/4 


E) 3/8 
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15. 


16. 


En un exaedro regular ABCD - EFGH, cuya aris- 
ta mide 4, con centro en E, H, y radio EB y HC 
se trazan arcos que intersecan a HC y EB en M 
y N, respectivamente. Calcule el volumen del 
sólido ENF-HMG. 


с) 20,2 
E) 124/2 


А) 4/2 В) 164/2 


D) 32,/2 


Se muestra un tronco de prismatriangularrecto. 
Si QR=6; r=1 y 6(RC)=3(BQ)=2(AP), calcule 
el volumen de dicho sólido. 


А) 443 
B) 643 
с) 843 
D) 12/3 
E) 15/3 


| NIVEL AVANZADO 


17. 


18. 


En un prisma recto ABCD -EFGH, el área de la 
región EFGH es A y la distancia entre AB y HG 
es a. Calcule el volumen del prisma. 


A) Ba B) Ж с) Va? 
D) m E) 2 Aa 


En un tetraedro regular de volumen W, M, N y P 
son puntos medios de BC, BD y AC , respectiva- 
mente. Calcule el volumen del sólido interior 
al tetraedro, limitado por los planos que pasan 
por M, N y P; y por el que pasa por MN y es pa- 
ralelo a una de las caras del tetraedro. 


v v 2% 
A) — B) — ©): >. 
dE dr )9 

ЗУ v 
D) — E) — 
dE 5 


Derechos reservados D. LEG N.º 
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19. Se tiene un prisma cuadrangular regular 


ABCD -AB"CD" cuya arista básica mide a, de 
modo que su diagonal forma con su base un 
ángulo cuya medida es 45º. Calcule el área de 
la sección plana determinada en el prisma por 
un plano q que pasa por D' y los puntos medios 
de AB y BC. 


A) Ba B) im y? EN 


1 2 
D) — E) 2a 
) Ja 


Derechos reservados D. LEG N.° 822 
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20. En un prisma exagonal regular ABCDEF-A'B' 


CD'E'F', la longitud de la diagonal mayor del 
prisma es d y la medida del ángulo ADI" es Ө. 
Calcule el volumen del prisma. 


a 8 33 8 fi дѕеп2ө 
B) E d sengl1- 4sen? 9) 
O ŽE dè sen? ЕТТІ 
D) d? sen? e(1/1—4sen? 9) 
E) 43/1-4веп?0 
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Cilindro 


NIVEL BÁSICO 


1. 


Indique la secuencia correcta de verdad (V) o 

falsedad (F) de las siguientes proposiciones. 

I. Un cilindro es siempre un conjunto convexo. 

II. Todo cilindro recto es de revolución. 

III. El desarrollo de la superficie lateral de un 
cilindro oblicuo es una región paralelográ- 
mica. 


A) VVV 
D) FFF 


B) VVF C) FVV 


E) FFV 


Se muestran dos cilindros de revolución, halle 
la razón entre sus volúmenes. 


A) 1/2 
D) 1/8 


B) 1/3 


C) 1/4 
E) 1/9 


En un cilindro de revolución, el área de su 
superficie lateral es 127 y su volumen igual a 
187. Halle el área de su superficie total. 


A) 207 
D) 307 


В) 247 С) 257: 


E) 367 


En un cilindro equilátero el área de su sección 
axial es 4 m“. Halle su volumen. 


С) 31 m? 
E) бл m? 


A) лт? В) 27 m? 


D) 41 m? 


Un cubo cuyo volumen es V, se inscribe en un 
cilindro circular recto, tal que dos caras están 
contenidas en las bases del cilindro. Halle el 
volumen de dicho cilindro. 


Prohibida su reproducción total o parcial sin autorización de los titulares de la obra. 
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v л Ул 
a ШЕ БАУ 
D) E E) Vr 


En un prisma regular hexagonal se inscriben y 
circunscriben dos cilindros de revolución, de 
manera que sus bases circulares son concén- 
tricas. Halle la razón de volúmenes de dichos 
cilindros. 


A) 1/2 
D) 2 


B) 1/3 C) 2/3 


E) 3/4 
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7. 


Indique la secuencia correcta de verdad (V) o 

falsedad (F) de las siguientes proposiciones. 

I Si las secciones axiales de dos cilindros de 
revolución son congruentes, entonces di- 
chos cilindros son congruentes. 

П. Si dos cilindros tienen igual volumen y altu- 
ras de igual longitud, entonces dichos cilin- 
dros son congruentes. 

„Si dos cilindros presentan alturas congruen- 
tes y secciones rectas congruentes, enton- 
ces dichos cilindros son equivalentes. 


II 


= 


A) VVV 
D) FFV 


B) VFF C) VVF 


E) FFF 


Se muestra un cilindro de revolución y el desa- 
rrollo de su superficie lateral, AB=6. Halle R. 


ЖҮЗІ dm 9 
Зл т 
D) 3/1 E) 24/37 
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10. 


11. 


12. 


En un cilindro equilátero, AB y CD son gene- 
ratrices diametralmente opuestas y O es el 
centro de una de las bases. Calcule m<AOC, 
siendo B, Oy D coplanares. 


A) 60º 
D) 37º 


B) 90º C) 53º 


E) 45º 


En un hexaedro regular de volumen V, se ins- 
criben y circunscriben cilindros de revolución, 
de tal manera que sus bases están en los pla- 
nos de dos caras opuestas del hexaedro. Cal- 
cule el volumen del sólido comprendido entre 
los cilindros. 


Va Үл Va 
A) — B) — С) = 
)7 a ) > 

Vn Үл 
D) — E) — 2 
В ) 72 


Se tiene un cilindro de revolución. En una 
de sus bases se ha trazado una cuerda AB, 
m AB = 60º y en la otra base el diámetro CD, tal 
que ABCD es un trapecio isósceles. Si CD=4, 
halle el volumen del cilindro. (A magep=9). 


С) 316 
E) 6n/6 


A) туб В) 2746 


D) 4146 


En la figura se muestra un octaedro regular 
inscrita en un cilindro de revolución. Calcule la 
razón entre los volúmenes de dichos sólidos. 


A) n: 13 В) n: 42 


D) n: 2 


С) л: 1 
E) 1:2 
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13. 


14. 


15. 


16. 
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En un tronco de cilindro oblicuo cuya sección 
recta es circular; se inscribe un tronco de pris- 
ma triangular oblicuo cuya sección recta es 
regular, de tal modo que una de sus aristas 
laterales sea la generatriz máxima del tronco 
de cilindro. 


An 41/3 41/3 
A) 3 B) 9 C) 3 


Se tiene un tronco de cilindro circular recto en 
el gue su volumen es numéricamente igual al 
valor de su área lateral. Halle la longitud de la 
circunferencia que constituye su base. 


А) л 
D) 47 


В) 2x С) Зл 


Е) 5л 


En un cilindro se traza un plano paralelo a su 
eje, a una distancia a de este, que en la cir- 
cunferencia de la base determina un arco de 
medida о. Si el área de la sección es S, calcule 
el volumen del cilindro. 


Tas tas as 
A) 9 2 

tana cosa sena 

Tas ras 
D) sen2a E) со520. 


Se muestra un tronco de cilindro de revolución. 
Además, su generatriz menor y mayor miden 
2m y 5 m. Halle el volumen de dicho sólido. 


А) 7л 
В) 7л/2 
С) 147/2 
D) 21л/4 
E) 217/8 
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19. 


En un cilindro de revolución, el radio de sus 
bases es R. Un punto de la circunferencia de 
la base superior se une con un punto de la cir- 


17. Se muestra un tronco de cilindro oblícuo de cunferencia de la base inferior. La recta que 
sección recta circular, «+0=90º, AB=3, CD=8 contiene a dichos puntos forma con el plano 
y BC=4. Halle el volumen de dicho sólido. de la base un ángulo que mide 71230" y la dis- 
tancia entre la recta y el eje de simetría del ci- 
D 
lindro es 2/2 R- Calcule el área de la superfi- 
3 
cie total del cilindro. 
A) бл? В) 8nR? С) 107R? 
D) 127R? E) 167R? 
20. En la figura se muestra a un cilindro circular 
с recto inscrito en un cubo. Calcule el área de la 
superficie cilíndrica del menor sólido que se 
12877 1387 1487 . 
A) 5 B) 25. C) 795 determinar al trazar un plano secante que pasa 
a 1887 s 1987 por BD y E. 
25 25 
18. Calcule el volumen de un cilindro de revolu- 


ción, sabiendo que sus bases son coplanares 
con las caras de un hexaedro regular, una 
arista de dicho hexaedro es una generatriz del 
cilindro, dos de sus caras son tangentes a la 
superficie cilíndrica y el área de la sección de- 
terminada en el cilindro por una de las caras 


es 8(/2 +1) u“. 


A) 16(/2 +1) nuž A) 8/27 m“ 

в) 4(42+1) nu? B) 61 m? 

C) 8/2 nuž С) 642 nm? 
р) 44242 +1) nu? D) 1642 x m? 
E) 16/2 nu? E) 442 nm? 
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Pirámide 
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1. 


Respecto de una pirámide, indique la secuen- 

cia correcta de verdad (V) o falsedad (F) de los 

siguientes enunciados 

I Toda pirámide presenta diagonales. 

П. En una pirámide regular, las caras laterales 
son siempre regiones equiláteras. 

Ш. Existen dos pirámides regulares de igual 
cantidad de aristas e igual volumen, que 
son congruentes. 


A) VFF 
D) VVV 


B) VVF C) VFV 


E) FFF 


Se tiene una pirámide cuadrangular regular 
V-ABCD, se trazan las apotemas VM y VN de 
las caras AVB y CVD, tal que el triángulo MVN 
es equilátero, cuyo lado mide 2u. Halle el 
volumen de dicha pirámide. 


2 3 243 s 343 з 
а! В) 3 u C) 2 u 


En una pirámide pentagonal regular la suma 
de caras del ángulo pentaedro de dicha pirá- 
mide es igual a 150º, además, el arista lateral 
mide 6u. Halle el área de su superficie lateral. 


C) 40 už 
E) 54 u“ 


A) 30 u“ B) 36 už 


D) 45 už 


Se tiene una pirámide triangular regular V-ABC, 
tal que la altura VH=AB, calcule la suma de 
las medidas angulares entre VH y las aristas 
laterales. 


A) 60º 
D) 150º 


B) 30º C) 90º 


E) 180º 


Se tiene un tronco de pirámide pentagonal re- 
gular, cuyas aristas básicas miden 2 y 6, y la 
suma de medidas de las caras de uno de sus 
ángulos triedros es 228º. Calcule el área de la 
superficie lateral. 
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Geometría 


с) 3043 
E) 5043 


А) 104/3 в) 205/3 


D) 4043 


Calcule el volumen del sólido que resulta de 
la intersección de 2 pirámides, una triangular 
y la otra cuadrangular, de volúmenes 30 y 
40 m? respectivamente, si los volúmenes de 
las partes no comunes están en la razón de 2 a 
3 respectivamente. 


C) 20 m? 
E) 10 m? 


A) 30 m? B) 15 m? 


D) 25 т? 


NIVEL INTERMEDIO | 
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En una pirámide regular cuadrangular, los 
ángulos gue hacen su arista y su cara lateral 
con la base son complementarios. Halle su 
volumen si el área de las bases es 4/2 m“. 

3 


4m 

A) 4m? В) 4/2 m O 5 
8m? 16 m? 
D) 3 E) 3 


Halle el volumen de la pirámide O-ABC cuyas 
caras laterales forman diedros de 45° con la 
base triangular ABC si AB=13 m. BC=14 m y 
AC=14 m. 


C) 112 m? 
E) 224 m? 


A) 56 m? B) 68 m? 


D) 156 më 


En un tronco de cilindro circular recto, está 
inscrita una pirámide triangular regular O-ABC, 
cuyo volumen es 3/3 m“, O es centro de la 
elipse y ABC está inscrito en la base del tronco. 
Calcule el volumen del tronco de cilindro 
circular recto. 


C) 10 m? 
E) 18 m? 


A) 8 m? B) 6m“ 


D) 12 т? 


Prohibida su reproducción total o parcial sin autorización de los titulares de la obra. 


Geometria 


10. Calcule el volumen de la pirámide O-ABC. 14. Calcule la longitud de la altura de un cilindro 
Si OA = 17 u, OB=0C=6 u, AB=AC=5 u y equilátero inscrito en una pirámide triangular 
m<CAB=106?. regular de arista lateral de longitud b, si se sabe 

que dichas aristas forman con la base de la 
A) би? pirámide un ángulo que mide a. 
В) 12 u’ 
C) 14 už 2bsen6 
D) 16 už cota 
E) 2047 b 
seca + esco, 

11. Tomando como base las caras de una pirá- 2b 
mide cuadrangular regular, se han trazado © seco + esco. 
exteriormente tetraedros regulares. Calcule obv 
la distancia entre los vértices externos de dos D) esca-seca 
tetraedros opuestos, si la arista básica de la pi- Б 
rámide mide a. E) Reno - sena 
A) ау2 B) a С) Ji 15. La arista lateral de una pirámide cuadrangular 
D) = E) a regular es 2(/3 +1) y el ángulo formado por 

la arista lateral y el plano de la base es 60º. En 

12. La base de una pirámide cuadrangular esta pirámide esta inscrito un cilindro circular 
O-ABCD es un rectángulo donde 24B=BC=2A recto cuya sección axial es regular de manera 
y la cara BOC es perpendicular a la base. que una de sus generatrices está situada en la 
Calcule BG siendo G baricentro de la cara AOD diagonal de la base en tanto que las circunfe- 
y AO=0D=AD. rencias de las bases son tangentes a dos caras 

JE JE 4 laterales adyacentes de la pirámide. Halle el 
A) A B) A C) zA radio de la base del cilindro. 
D) 4154 E) МТА A) 2 B) 1 O 5 
D) 1,5 E) 2 
13. En una pirámide triangular regular V-ABC se 


traza un plano secante gue biseca a uno de los 
ángulos internos de la base y gue contiene al 
vértice determinando una sección limitada por 
un triángulo rectángulo, si la arista básica es b. 
Calcule el volumen de la pirámide. 


16. 


Se tiene un cubo ABCD-EFGH cuya arista tiene 
una longitud igual a d. Siendo M y N puntos 
medios de las aristas AB yDH respectivamente, 
halle el volumen del sólido MBNH. 


3 3 3 

d d 
bi 2 boja Job? a È B) — [= 

A) —4 B) — c) — 3 4 12 
5/2bž 32b? а að 
D E D) — E) — 
) = 5 ) 18 ) a 


Prohibida su reproducción total o parcial sin autorización de los titulares de la obra. 
Derechos reservados D. LEG N.º 822 


6 


| 


NIVEL AVANZADO | 


17. 


18. 


En una pirámide regular V-ABCDEF, la mínima 
distancia entre CD y VF es 24/2 cm, y la medida 
de unas caras del ángulo hexaedro eguilátero 
es 37“. Calcule el volumen de la pirámide. 


A) 343 cm? 
B) 4/3 cm? 
O 4/2 cm? 
D) 643 ст? 
E) 642 cm 


En una pirámide cuadrangular regular, por la 
diagonal de la base se traza un plano paralelo a 
una arista lateral determinando una pirámide 
cuya base se encuentra en la base de la pirá- 
mide inicial. Halle la razón de volúmenes de 
dichas pirámides. 


A) 1/2 
D) 2/3 


B) 1/3 C) 1/4 


E) 1/8 


Derechos reservados D. LEG N.º 822 
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19. 


20. 


Geometria 


Sea una pirámide V-ABCD cuya base es un 
rombo. Donde mx BAD—74? y AB=5 u calcule 
el volumen de dicha pirámide si el pie de su 
altura es el punto de intersección de sus diago- 
nales y el menor ángulo que forma una de sus 
aristas laterales con la base es 45º. 


A) 8 
D) 24 


B) 16 C) 18 


E) 32 


En una pirámide cuadrangular regular, por la 
diagonal de la base se traza un plano perpen- 
dicular a la arista lateral y determina un ángulo 
diedro con la base que mide 53%. Además, el 
área de la sección determinada multiplicada 
por la diagonal de la base es 24 mà. Calcule el 
volumen de la pirámide. 


A) 5m? 
В) 6m? 
C) 8 m? 
D) 10 m? 
E) 12 m? 


Prohibida su reproducción total o parcial sin autorización de los titulares de la obra. 


Geometria 


Cono 


NIVEL BÁSICO 


En un cono de revolución se ha inscrito un 
cilindro de revolución cuya altura es igual al 
radio de la base del cono. Calcule la medida 
de uno de los ángulos interiores de la sección 
axial de dicho cono, si se cumple que el área 


1. Indique la secuencia correcta de verdad (V) o ; Е ў 
falsedad (F) de las siguientes proposiciones. de la superficie total del cilindro es al área de 
I. Todo cono es un conjunto convexo. la base del cono como 3 es a 2. 
II. El desarrollo de la superficie lateral de un 
cono de revolución siempre es un conjunto А) а 2) 
convexo. B) ua 
III. Solo los conos de revolución presentan © a 
sección axial. D) 37 
E) 53º 
A) VVV B) VFV C) FVV 
D) FFV E) FFF En la figura se tiene un cilindro de revolución 
de volumen V. Calcule el volumen del cono del 
2. Si VM=3 y BM=2, halle el área de la superficie vértice T. 
lateral del cono de revolución mostrado. 
Т l 
M 
Ó 
B 
3 5 4 
2y >V Es 
A) 7 B) 18 C) 9 V 
2 
a =V 
А) 5/21 В) 5л С) 5457 Ed S 
D) 10451. E) 154/57 
3. El volumen de un cono es V y la altura es trise- En la base de un cono de revolución se halla 


cada por dos planos paralelos a la base. Calcu- 
le el volumen del tronco de cono comprendi- 
do entre los planos paralelos, en función de V. 


inscrito un triángulo equilátero, y en este trián- 
gulo se encuentra inscrito un círculo que es 
base de un cilindro recto inscrito en el cono. 
¿Qué parte del volumen del cono es el volu- 


7 7 7 men del cilindro? 

—V Rd —V 
A) 17 B) 28“ C) 27 

" 3 A) 1/3 B) 2/5 C) 3/8 
D) 1” E) zg” D) 1/4 E) 2/9 
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Indique la secuencia correcta de verdad (V) о 

falsedad (F) de las siguientes proposiciones. 

I. El desarrollo de la superficie lateral de un 
cono equilátero es un semicírculo. 

II. Sila sección axial de un sólido gira alrededor 
de su eje, genera el sólido original. 

Ш. Si un triángulo rectángulo isósceles gira 
alrededor de su cateto y luego alrededor de 
su hipotenusa, la razón de volúmenes de 


los sólidos es №. 
2 
А) VVV В) VVF С) VFV 
D) VFF E) FVV 


Según la figura, la base del cono oblicuo y la 
cara ABC del tetraedro regular se encuentran 
en un mismo plano, DO es perpendicular a 
la cara OBC. Calcule el volumen del cono, si 
OB= 243. 


O 


С) 6142 
E) 91/2 


A) 2142 В) 3л/2 


D) 81/2 


En un cono eguilátero VA y VB son generatrices 
diametralmente opuestas, además, VA=10. 
Halle el mínimo recorrido para ir por la 
superficie lateral de A hacia el punto medio de 
VB. 


А) 5 
D) 5/3 


В) 5л © 5/2 


E) 5/5 
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Geometria 


En un cilindro de revolución se traza un cono, 
cuya base es una base del cilindro y su vértice 
se encuentra en el centro de la otra base del 
cilindro. Calcule la medida del ángulo del 
desarrollo de la superficie lateral del cono, si 
el área de la superficie lateral del cilindro es 
al área de la superficie lateral del cono como 
8esa5. 


A) 127º 
D) 216º 


B) 120º C) 174º 


E) 288º 


En un cubo ABCD-EFGH cuya arista mide 2 m, 
calcule el volumen del cono formado por el 
punto Q y la circunferencia inscrita en el trián- 
gulo FCH. Q es el centro de ABCD. 


214/3 41/3 27 
924 B) 7 9% 

41 8143 
D) 97 E) 3 


Un tronco de cono circular recto y un cilindro 
circular recto tienen sus alturas de igual lon- 
gitud, además el volumen del tronco de cono 
es los 5/3 del volumen del cilindro. Calcule la 
longitud del radio de la base menor del tronco 
de cono, si el radio de la base mayor mide 2 m 
y el radio de la base del cilindro mide 1 m. 


A) УӘ 2-1 
В) /2-1 
с) 2 

D) 242 

E) 2(V2-1) 


En un cono circular recto está inscrito un ci- 
lindro circular recto cuya área total es igual al 
área lateral del cono. Si la generatriz del cono 
mide 6, calcule la distancia del vértice del cono 
a la base superior del cilindro si además la sec- 
ción axial del cono es un triángulo rectángulo. 


A) 5 
D) 2 


B) 4 C) 3 


E) 1 
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Geometria 


Se tiene un cono de revolución en que el radio 
de la base mide 2 m y el área de la superficie 
lateral es 4/71 m. Se traza una sección plana 
paralela a la base (el área de dicha sección 
es la cuarta parte del área de la base) en la 
cual se inscribe un triángulo eguilátero gue es 
la base de un tetraedro donde el vértice es el 
centro de la base del cono. Calcule la razón de 
los volúmenes de dicho tetraedro y el tronco 
de cono determinado. 


3/3 443 5/3 
Ao Әт Оза 
6/3 943 
D a ye 


En el gráfico se muestra un tronco de cono 
de revolución. Halle el área de la superficie 
lateral, si mxMRO=0 y el área de la región 
triangular es S (O: centro). 


R P 
А) nS/seno В) 2S/senð С) 215/seno 
D) 2л5/со50 E) nS/coso 


En la figura, calcule la razón de volúmenes del 
cilindro recto y del sólido inscrito en él. 


A) 3sena, 
D) Зсѕсо 


В) 3cosa С) Stana. 


E) 3 


17. Se tiene un cono circular recto de altura igual a 
H y radio de la base R. Calcule el arista del cubo 
gue se puede inscribir, tal gue una cara esté 
sobre la base del cono y los vértices opuestos 
estén sobre la superficie lateral del cono. 


RH 
H+R 


RH.2 
) H+R 


A) 


RH.2 
H+RV2 


RH 
HN2+R 


RH 

Ð н+к) 

CE | 

18. Se tiene un cilindro circular recto cuya base 
inferior está inscrita en una cara de un tetrae- 
dro regular cuya altura mide igual que la del 
cilindro. Halle el volumen del tronco de cono 
que tiene como bases a la base superior del ci- 
lindro y el círculo determinado por la circunfe- 
rencia circunscrita a la cara del tetraedro que 


es perpendicular a la generatriz del cilindro, tal 
que la arista del tetraedro mide 3 cm. 


C) 


D) 


A) 1243 em 
2 
1746 
B) а 3 
C) 1m3 cm? 
4 
1146 3 
D) 8 € 
174/6 
E) 20 cm? 
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19. Enla base de un cono circular recto se inscribe 20. Se tiene un cono recto de revolución de área 


un triángulo rectángulo, los planos que contie- lateral m y área total n. Halle su volumen. 
nen al vértice del cono y los catetos de dicho а =с 2 
triángulo forman con el plano de la base del A) 1 |т"л-т)2т-п) 
cono, ángulos diedros de medida 45º y 53º, ° S 
respectivamente. Calcule la razón de áreas de B) 1 |т(п-т)(2т-п) 
las superficies lateral y total del cono. 3 T 
1 In(n— m)(2n — т) 
Ja a JA ra P 
A) ——— B) С) ——— 
21 +3 21 +7 41 +5 E 1 Imin=-m)Bn-m) 
Ja a 34 T 
0) irg D 3 y on 
T 
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7. En una esfera de radio 5 u, calcule el volumen 
1. Е área de superficie de una esfera es 367 m“. de un segmento esférico de dos bases, si la 
Halle su volumen. distancia entre los planos que contienen a las 
bases es 7 u, y la diferencia de las áreas de los 
A) Sn m° В) 127 m° С) 18л mi menores cas ея esféricos es 10r u? 
D) 24m m? E) 367 m? q A 
2. Calcule el área de la esfera inscrita en un cubo 3241 3347 4331 
sr ) А) В) a 
que a su vez está inscrito en una esfera de área 5 3 3 
18 m?. 
4347 435 
2 2 2 D) к) SE 
A)3m B) 6m C)9m 3 2 
D) 12 m? E) 15 m? f f o f 
8. Enunacircunferencia de diámetro AB se tienen 
3. Un cono de revolución tiene 6 cm de radio y 8 las cuerdas AC y AD, tal que AD=3AC. Al girar 
cm de altura. Calcule el volumen de la esfera los segmentos circulares cuyas cuerdas son AC 
inscrita. y AD, determine la razón de su volumen. 
3 3 3 
A) бл cm š B) 167 cm C) 247 a A) 1/3 B) 1/8 C) 1/9 
D) 327 cm E) 361 cm D) 1/27 E) 1/81 
4. Unaesfera es cortada por un plano en dos cas- 
guetes cuyas superficies están en la relación 9. Setiene un tronco de cilindro recto circunscrito 
de 4 a 5, la cuerda del arco generador del cas- a una semiesfera cuyo círculo máximo es la 
quete menor es de 60 m. Halle la longitud del base del tronco. Calcule el volumen de dicho 
radio de la esfera. tronco si las áreas de sus bases son 47 y 5л. 
A) 15m B) 30m C) 36m A) 41 B) 57 C) 10x 
D) 45 m E) 48m D) 157 E) 207 
Ве. vaso, eimencð de an cri dec diamelro 10. En una semicircunferencia de diámetro AB 
que contiene cierta cantidad de agua se ў к 
R 25 B (AB=10m).Se ubica elpunto medio C delarco 
hechan dos esferas de igual diámetro y el nivel — Е N: 
del agua sube 6 cm. Halle la longitud del radio АВ. Tomando como eje al diámetro se hace 
de las esferas. girar a la semicircunferencia un determinado 
ángulo, generando un huso esférico. Calcule el 
A) 3 em B) 6cm C) 9cm área del huso esférico, si el punto C describe 
D) 12 cm E) 15 cm un arco y la cuerda que subtiende dicho arco 
mide 6 m. 
6. Calcule el volumen que genera un cuadrante 
cuyo radio mide 3 cm al girar un ángulo de 40º 1357 1557 1657 
alrededor de uno de sus radios límites. A) 8 B) 9 0) 8 
A) 2л В) Зл C) 4m p) 187 p Sr 
D) 57 E) бл 9 8 
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11. Elárea de la sección axial de un sector esférico 4 


es la tercera parte del área del círculo máximo A) Б тп? B) хт? С) 2 m 
de su respectiva esfera. Calcule la relación de 7 
sus respectivos volúmenes (sector y esfera) D) 3 nm E) 3x m“ 
considerando el eje de giro gue se muestra en 
la figura. 14. Elarista de un cubo mide 4 m. Halle la longitud 
del radio de dos esferas congruentes gue 
A pueden ser introducidas en el cubo, de forma 
gue ellas no puedan desplazarse en el interior 
2 del cubo cuando este se ponga en movimiento. 
> A) 2,3-1 
3 Т 
В С) 242 
D) {5-1 
M E) 4-43 
AJ 1.2 В) 1;3 © 213 15. ¿Qué ángulo debe girar un semicírculo de ra- 
D) 2;5 E) 2,7 dio 6 para gue el volumen de la cuňa esférica 
resultante sea eguivalente al de un segmento 
12. Calcule el volumen del paralelepípedo rectan- esférico de una sola base de altura 2 gue per- 
gular inscrito en la semiesfera de radio 443 cm. tenece a una esfera de radio 4? 
(OM=MN); CD y AB forman 120º. E 
A) 24º B) 25º C) a 
N 6 


659 75º 
D) — E) — 
ANR “ E в 
— m 16. Según la figura el área de la base del cono 
Шеш: es 9л cm“, AT=CO, el área de su superficie 
total de la semiesfera es 757 cm“. Calcule el 
ASS volumen del cono. 
D 
A) 27 сіп? Á 


B) 185 cm? 

C) 120 em? C 

D) 216 cm? | 

E) 108 cm? A B 
13. Una esfera está inscrita en un cilindro circular А) бл cm? 

recto cuyo volumen es 54 nm“. En dicha esfe- В) 71 cm? 

ra se desea calcular el área del huso esférico С) 8л cm? 

correspondiente a una cufia esférica de nm? D) 97 cm? 

de volumen. E) 107 cm? 
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19. En la figura se tiene un paralelepípedo rectan- 
gular y una semiesfera, donde el área de la 
zona esférica de una base es 207 cm“ y el volu- 
men del paralelepípedo es 300 cm“. Calcule el 
volumen de la esfera máxima inscrita en dicha 
zona esférica. 


| NIVEL AVANZADO | 


17. Se tiene un tetraedro regular de arista a en 
donde: 
R: radio de la esfera circunscrita 
r: radio de la esfera inscrita 


B C 
h: altura del tetraedro r Á 
Halle la relación que existe entre R, r y A. 4 Á > 


r R h G 
17371 

r Rh 

— = — = — << 
B) 2 6 5 E H 

r R h 
С)----- T T 27 

3 2 КЫ = 23 

E А А) 2 B) 3 C) 3 

r 
D t-t 3л 4m 

1 2 3 D) q E) 3 
КЕЕ И 

13 5 20. En la figura mostrada, calcule el volumen de la 

región de espacio interior al cono y exterior al 
18. Se tiene un recipiente cilíndrico circular recto, hemisferio. (R=5). 


el cual contiene cierto líquido en toda su 
capacidad. Se introdujo en dicho recipiente 
un sólido equivalente a la esfera inscrita en un 
tetraedro regular, y se observa que el volumen 
de líquido derramado es 8/67 cm“. Calcule el 
volumen del tetraedro mencionado. 


A) 100 cm? 

В) 904/2 cm? fi 201 

C) 45 cm? A) Es B) E C) 10x 
D) 140 cm? 407 507 
E) 14442 cm? D) 7 E) — 
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| NIVEL BÁSICO 


1. 


Teoremas de Pappus Gulding y Geometría 


analítica escalar 


Del gráfico, calcule el área de la superficie ge- 
nerada por el triángulo equilátero ABC al girar 


360º en torno a Z si AB=6. 


A C 
A) 18467 В) 36/67 O 48/6n 
D) 54/67 E) 64/61. 


Se tiene un triángulo ABC, tal que mx ВАС=45°, 
m<BCA=53º y AC=42 u. Calcule el volumen 
del sólido generado por la región triangular 
ABC al girar 360% alrededor de una recta 
perpendicular aAC y que contiene al vértice C. 


A) 20 160 u? 
B) 20 180 už 
C) 20 190 už 
D) 21 000 už 
E) 21 100 už 


Si ABCD es un rombo de diagonales cuyas 
longitudes son 6 m y 8 m. Halle el volumen gue 
se genera al girar el rombo 360º alrededor del 
eje xx. 


B 
C 
A 12 m 
4 m Ď 
< A 
x Р Q Ux 


Geometria 


A) 2467 
D) 3847 


B) 2967 С) 3727 


E) 3967 


El lado de un cuadrado ABCD mide 10. Halle el 
volumen del sólido generado al girar la región 
cuadrada ABCD, una vuelta alrededor de un 
eje coplanar que pasa por el punto D, hacien- 
do un ángulo de 8º con CD, exteriormente al 
cuadrilátero. 

В) 70012 С) 8007 /3 
E) 6007 2 


A) 8007 „/2 
D) 5007 /3 


En el gráfico, P y Q son puntos de tangencia y 
a+b=7. Calcule las coordenadas del punto А. 


YA 


P(a; 0) Q(b; 0) X 
NGS) B [5:5] с) (4%) 
D) (4; 6) Е) (4;5) 


Según el gráfico, el polígono es regular, calcule 
la pendiente de Z. 


249 


A) 1 В) 2 02 
D) 3 E) 0,5 
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NIVEL INTERMEDIO ] 


7. Si ABCD es un rombo, calcule el área de la su- 
perficie generada por la circunferencia al girar 
180º alrededor de Z, si AB-2/3 m (ByDson 
puntos de tangencias). 


С) 917 
E) 32 


A) 1617 
D) 3217 


В) 167 


8. Se tiene un semicírculo de diámetro AB, 
AB=2R. Calcule la distancia de su centroide 
hacia AB. 


R 2R 4R 
A) B) am C) mm 
3R 3R 
D) e E) > 


9. En un triángulo ABC, la altura AH mide 6 m, 
el triángulo gira una vuelta alrededor de AC. 
Calcule el volumen sólido generado, si el área 
generada por BC es igual a 150 m°. 


С) 300 m? 
E) 350 m? 


A) 200 m? В) 250 m? 


D) 320 m? 
10. Las distancias de los vértices B, Cy D de un 
romboide ABCD a una recta exterior L miden 
9,3y 1 cm. de longitud, respectivamente. Cal- 
cule el volumen generado por la región para- 
lelográmica al girar alrededor de la recta L un 


11. 


12. 


13. 


ángulo de 360º, si las proyecciones de AB y 
AD sobre dicha recta tienen la longitud de 7 y 
5cm, respectivamente. 


A) 1307 
D) 4207 


В) 2307 С) 2507 


E) 5207 


Según el gráfico, ABCD es un cuadrado. Si 
AD=2(EA) y el volumen del sólido que se 
genera al girar la región AFD 360º en torno 
a ED. 


E A D 
A) 10 u B) 20 u° C) 30 u? 
D) 40 u° E) 50 u° 


Se tiene un trapecio isósceles ABCD (AB//CD) 
cuyos lados miden AB=4, BC=10 y CD=16. 
Calcule el volumen del sólido generado por la 
región trapecial al girar una vuelta alrededor 
de CD. 


A) 5127 
D) 6007 


В) 5247 С) 448л 


Е) 5327 


Sean A, В= (3, -2) y C(4, 2) puntos colineales 
diferentes tal gue se cumple gue: 
А-В =xC+x2B, (хе В). 


Саісше Аух. 
А) (5;-1);1 
В) (-1;8);1 
С) (1: —10): -2 
D) (2; -6); -2 
E) (0; -14); 1 
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14. Según el gráfico, NS//KO, A(12; 5) y LO = mkL. 


15. 


16. 


Halle la ecuación general de la recta que 
contiene a L y S. 


YA 
S 
K A 
Е N 
O X 


A) 11x-13y-9=0 
B) x-y+5=0 
C) 13x-11y-12=0 
D) x-y+3=0 
E) 11x-13y-12=0 


Según el gráfico, halle la pendiente de 2 si T 
es punto de tangencia. 


3 3 КЕ 
А) 71 В) 2 C) 22. 
3 "6 
D 3 NES 


Se tiene una circunferencia de centro O; y 
diámetro AB que pertenece a la recta 7: у-х, 
(O=origen de coordenadas) еп la circunfe- 
rencia se ubica el punto P=(4, 3) y OA= 42 и. 
Calcule la ecuación cartesiana de la recta que 


contiene a O; y que es perpendicular a ОР. 
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A) 17x+7y+23=0 
B) 17x-7y-23=0 
С) 7x+17y+23=0 
D) 17x-7y+23=0 
E) 7x-17y-23=0 


| NIVEL AVANZADO 


17. Calcule el volumen del sólido generado por el 


18. 


sector circular AOB al girar 360° alrededor de 
7. (AB// 1). (04=0B=11 cm). 


д 
А) da cm? В) 1007 cm? С) 2667 cm? 
48417 
D) 122 cm? E) cm? 


Calcule el volumen del sólido generado al 
rotar la figura sombreada alrededor del eje Y. 


YA 
< 


A) n(9+4n) 
B) л(7--Эл) 
C) т(3--л) 

D) 9л(18--5л) 
E) 7л(15+4л) 
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19. Según el gráfico, ABCD es un romboide, 20. Según el gráfico, calcule la pendiente de AB si 
BC=10, CR=4 y G es el centroide de la región la pendiente de 7 esm y la ordenada de A es 
sombreada. Calcule GP. el doble de la ordenada de B. 


120 240 120 
A) 371 B) ап O 53n 

240 480 A) m B) m/2 C) m/3 
D) 371 E) 371 D) 2/3 E) m/5 
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